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A RUGALMAS NYUGD¶IJKORHAT¶AR BEVEZET¶ES¶ENEK
DINAMIKUS ELEMZ¶ESE1

SIMONOVITS ANDR¶AS
ELKH KRTK KTI, BME MI

Kor¶abban sz¶amos cikkben ¶erveltem a rugalmas nyugd¶³jkorhat¶ar bevezet¶ese
mellett, de m¶asokat kÄovetve, megel¶egedtem a statikus (pontosabban: ¶alland¶o-
sult ¶allapotbeli) elemz¶essel. Most dinamikus kiterjeszt¶essel p¶otlom a hi¶anyt.
KiderÄul, hogy a korcentrum egy¶eves csÄokken¶ese a m¶alusz ellen¶ere az 1. ¶evben
a nyugd¶³jkiad¶ast 8 sz¶azal¶ekkal, az ¶atmenet 17 ¶eve alatti Äosszkiad¶ast az egy¶eves
kiad¶as 70{75 sz¶azal¶ek¶aval nÄovelheti.

Kulcsszavak: nyugd¶³jkorhat¶ar, rugalmas nyugd¶³jkorhat¶ar, ¶att¶er¶esi kÄolts¶eg.
JEL k¶odok: H11, H55

1 A probl¶ema

A legtÄobb fejlett orsz¶agban a n¶epess¶egÄoreged¶es, s ezen belÄul a nyugd¶³jaz¶askor
v¶arhat¶o ¶elettartam hosszabbod¶asa miatt folyamatosan ¶es jelent}osen emelik
az ¶altal¶anos (norm¶alis, ir¶anymutat¶o stb.) nyugd¶³jkorhat¶art (Bany¶ar [2020]).
De ez nem sokat ¶erne, ha { megfelel}o k¶enyszerek hi¶any¶aban { nem emelkedne
p¶arhuzamosan az ¶atlagos nyugd¶³jbavonul¶asi kor, n¶epszer}u nev¶en: a korcent-
rum (Gruber{Wise, szerk. 1999). P¶eld¶aul hi¶aba emelkedett az ¶altal¶anos
magyar korhat¶ar 2001 ¶es 2007 kÄozÄott 58-r¶ol 61 ¶evre, a korcentrum v¶altozatlan
maradt.) Enn¶el hosszabb t¶avon, ¶es m¶as m¶odszerekkel, G¶al{Rad¶o [2020] em-
pirikusan igazolta, hogy az ¶uj EU-tagorsz¶agokban, bele¶ertve haz¶ankat is, a
v¶arhat¶o ¶elettartammal egyÄutt 1996/2000 ¶es 2014 kÄozÄott a korcentrum is je-
lent}osen emelkedett.

A korcentrum emelked¶es¶et elvileg k¶et tiszta m¶odszerrel lehet el¶erni: a) a
merev korhat¶arral, amikor senki sem mehet az ¶altal¶anos korhat¶ar alatt (¶es
gyakran felett) nyugd¶³jba; b) a rugalmas korhat¶arral, amely ¶ugy bÄunteti a ko-
rai, ¶es jutalmazza a k¶esei visszavonul¶ast, hogy az ¶eletp¶alya-egyenleg v¶arhat¶o
¶ert¶ekben 0 legyen. Elm¶eletileg nyilv¶anval¶o a m¶asodik m¶odszer el}onye az
els}ovel szemben { szabad v¶alaszt¶ast biztos¶³t: a f¶arad¶ekonyabb hamarabb, a
kitart¶obb k¶es}obb mehet nyugd¶³jba (Czegl¶edi ¶es szerz}ot¶arsai [2016] ¶es Simo-
novits [2018a,b], [2019a]). De itthon m¶eg a szakemberek sem hisznek benne,
legal¶abbis ny¶³ltan nem ¶allnak ki mellette. EkÄozben a 2011-ben bevezetett
N}ok40 h¶abor¶³tatlanul ¶el ¶es virul: a legal¶abb 40 ¶eves jogviszony¶u n}ok kor-
hat¶ar alatt csÄokkent¶es n¶elkÄuli j¶arad¶ekkal nyugd¶³jba mehetnek (a F¶er¯40-nel

1Ez a cikk VÄorÄos J¶ozsef akad¶emikus 70. szÄulet¶esnapja alkalm¶ab¶ol ¶³r¶odott. KÄoszÄonetem
fejezem ki Sz¶ephelyi Attil¶anak ¶es a k¶ezirat n¶evtelen lektor¶anak ¶ert¶ekes megjegyz¶esei¶ert.
Be¶erkezett 2021. janu¶ar 21. E-mail: simonovits.andras@krtk.elkh.hu.
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kieg¶esz¶³tett programot b¶³r¶alja Mih¶alyi{Vincze, 2016). Nagy kÄonny¶³t¶est jelent-
hetne a fokozatos nyugd¶³jba vonul¶as bevezet¶ese is, ez azonban egyel}ore sehol
sem sikerÄult.

Elm¶eletileg nagyon egyszer}uen m}ukÄodik a rugalmas korhat¶ar: az eszmei
sz¶aml¶an felhalmozott ¶es (a cikkben 0-nak vett) virtu¶alis kamatl¶abbal korrig¶alt
j¶arul¶ekbe¯zet¶esek Äosszeg¶et el kell osztani a nyugd¶³jbavonul¶asi korban v¶arha-
t¶o marad¶ek ¶elettartammal (legfrissebb elemz¶ese: Holzmann ¶es szerz}ot¶arsai,
szerk. [2020]). El}onye, hogy { legal¶abbis els}o kÄozel¶³t¶esben, hosszabb t¶avon {
automatikusan biztos¶³tja a rendszer egyens¶uly¶at szabadon v¶alasztott nyug-
d¶³jkor eset¶en, m¶eg emelked}o ¶altal¶anos korhat¶arra sincs szÄuks¶eg. A haz¶ankban
kor¶abban alkalmazott, de t¶ulzottan enyh¶³tett biline¶aris szab¶aly { az enyh¶³t¶es
n¶elkÄul, ¶es kiegyenes¶³tett szolg¶alati id}osk¶al¶aval { j¶ol kÄozel¶³ti az eszmei sz¶aml¶at.

Persze, ennek a m¶odszernek is vannak h¶atulÄut}oi: (i) a r¶esztvev}ok zÄome
nem ismeri a szab¶alyokat, ¶es ut¶olag sokan megb¶anj¶ak, hogy hamar nyugd¶³jba
mentek (Simonovits [2015]); (ii) az eg¶eszs¶egesebbek k¶es}obb mennek nyugd¶³jba
¶es v¶arhat¶oan tov¶abb ¶elnek, teh¶at a tÄobbiek h¶atr¶any¶ara nyernek (elm¶eletileg
Es}o{Simonovits [2003], empirikusan Marosi{Moln¶ar [2018]); (iii) az ¶atlagos
re¶alb¶er gyors nÄoveked¶esekor a kor¶an visszavonul¶ok vesztenek a tÄobbiekkel
szemben (Simonovits [2019b]); (iv) az el}orehozott nyugd¶³jba vonul¶as beve-
zet¶esekor a kÄolts¶egvet¶es tÄobbletkÄolts¶egei sokkal el}obb jelentkeznek, mint a
megtakar¶³t¶asok.

Ebben a tanulm¶anyban csak az eddig elhanyagolt (iv) k¶erd¶est modellezzÄuk.
Nagyon er}os egyszer}us¶³t¶esek mellett igazoljuk f}o eredm¶enyÄunket: ha mindenki
65 helyett 64 ¶evesen megy nyugd¶³jba, akkor a rugalmas korhat¶ar bevezet¶es¶e-
nek els}o ¶evi ¶es teljes kÄolts¶ege rendre kÄorÄulbelÄul a teljes ¶evi nyugd¶³jkiad¶as 8,
illetve 75 sz¶azal¶eka. (Igaz, a 4. fÄuggel¶ek szerint a j¶ol¶eti javul¶as kb. 0,4 sz¶aza-
l¶ek.) A kÄolts¶egek jelent}osen enyh¶³thet}ok a N}ok40 fokozatos visszavon¶as¶aval.
Tudat¶aban vagyok, milyen fontos a nyugd¶³j mellett v¶egzett bejelentett vagy
bejelentetlen munka, de ebben a cikkben nem vizsg¶alom a k¶erd¶est.

A cikk szerkezete a kÄovetkez}o. A 2. szakasz bemutatja a 2011 ¶es 2018
kÄozÄotti magyar statisztik¶akat a merev ¶es a laza korhat¶ar furcsa egyÄutt¶el¶es¶er}ol.
A 3. szakasz a rugalmas korhat¶ar bevezet¶es¶enek dinamik¶aj¶at az ¶alland¶o ¶at-
lagos re¶alb¶er mellett t¶argyalja, ¶es a 4. szakasz kiterjeszti az eredm¶enyeket
nÄovekv}o re¶alb¶erekre. Az 5. szakasz levonja a kÄovetkeztet¶eseket. ÄOt fÄuggel¶ek
foglalkozik m¶asodlagos k¶erd¶esekkel: 1) a brutt¶o{nett¶o kereset kÄulÄonbs¶eggel,
2) a hiperbolikus vs. biline¶aris j¶arad¶ekkal, 3) a N}ok40 kÄolts¶eg¶evel; 4) az
el}orehozott nyugd¶³j j¶ol¶eti hat¶as¶aval; 5) a sv¶ed rendszer tapasztalataival.

2 Merev/laza korhat¶ar Magyarorsz¶agon

Megism¶eteljÄuk, haz¶ankban 2001 ¶es 2007 kÄozÄott az ¶altal¶anos n}oi korhat¶ar 58-
r¶ol 61 ¶evre emelkedett, de a korcentrum 57,5 ¶ev kÄorÄul ragadt le. 2009-ben ez
a korhat¶ar 62 ¶evre ugrott, ¶es a korcentrum el¶erte a 60 ¶evet.

Kiindul¶asul az 1. t¶abl¶azatban bemutatjuk a legutols¶o nyolc ¶ev hazai Äoreg-
s¶egi nyugd¶³jba vonul¶asi adatait. Hi¶aba lett azonos a f¶er¯ ¶es n}oi ¶altal¶anos
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korhat¶ar 2009-t}ol, a N}ok40 miatt musz¶aj kÄulÄonv¶alasztani a k¶et nemet, ¶es a
n}okÄon belÄul a N}ok40-et. L¶athat¶o, hogy mindh¶arom kateg¶ori¶aban lassan, de
biztosan nÄovekszik az ¶atlagkor, a l¶etsz¶amok viszont ugr¶alnak. MikÄozben az
1955. m¶asodik f¶el¶evben szÄuletettek sz¶am¶ara az ¶altal¶anos korhat¶ar 2018-ban
m¶ar 63,5 ¶ev volt, ¶es ezt a f¶er¯ak korcentruma n¶emileg meg is haladta, a
N}ok40-esek ett}ol 4 ¶evvel elmaradva, a n}oi korcentrumot is levitte 61,2 ¶evre.

¶Altal¶anos N}ok40 N}ok Äosszes F¶er¯ak
¶Ev korhat¶ar ¶Atlagkor L¶etsz¶am ¶Atlagkor L¶etsz¶am ¶Atlagkor L¶etsz¶am

(¶ev) (¶ev) (ezer) (¶ev) (ezer) (¶ev) (ezer)
2011 62,0 57,6 54,8 58,5 84,9 60,3 43,2
2012 62,0 57,8 26,6 59,2 51,0 61,8 21,0
2013 62,0 58,0 24,0 59,6 40,0 62,2 21,6
2014 62,5 58,3 27,5 59,6 38,9 62,8 18,9
2015 62,5 58,7 28,6 60,0 41,6 62,7 22,2
2016 63,0 59,0 28,3 61,1 55,9 63,1 22,6
2017 63,5 59,3 28,7 61,0 46,9 63,6 32,3
2018 63,5 59,6 29,0 61,2 49,6 63,7 35.0
2019 64,0 59,6 27,6 62,0 59,6 64,1 57,0

1. t¶abl¶azat. A nyugd¶³jba vonul¶as korcentruma ¶es l¶etsz¶ama. Forr¶as: Fazekas ¶es szerz}ot¶arsai,
szerk. [2019], 11.5. t¶abl¶azat, 307. o.

3 Modell ¶alland¶o re¶alb¶errel

A modellcsal¶adban mindv¶egig feltesszÄuk, hogy nincs in°¶aci¶o, a v¶arhat¶o ¶elet-
tartam ¶es a teljes term¶ekenys¶eg id}oben ¶alland¶o ¶es az ¶evj¶aratokat egy ¶atlagos
dolgoz¶o reprezent¶alja. Els}o modellÄunkben tÄobbletfeltev¶es: az ¶atlagos re¶alb¶er
id}oben ¶alland¶o. El}oszÄor a modell statikus (¶alland¶osult ¶allapotbeli) v¶altozat¶at
mutatjuk be, s csak azt¶an t¶erÄunk r¶a a dinamikus modell ismertet¶es¶ere. A
diszkr¶et idej}u megkÄozel¶³t¶es bonyodalmait elkerÄulend}o, fÄoltesszÄuk, hogy min-
den ¶evben december 31-¶en tÄort¶ennek az esem¶enyek.

3.1 Statikus modell

El}ok¶esz¶³t¶esk¶ent egy statikus nyugd¶³jmodellt elemzÄunk (vÄo. Simonovits [2002,
12. fejezet]). Kiszemelt dolgoz¶onk Q ¶evesen kezd dolgozni, folyamatosan
dolgozik ¶evi w szuperbrutt¶o kereset¶ert, ¿ j¶arul¶ekkulcs szerint ¯zeti a nyugd¶³j-
j¶arul¶ekot, R ¶evesen megy nyugd¶³jba, ¶es D ¶evesen hal meg: 0 < Q < R < D.
(Az 1. fÄuggel¶ekben bemutatjuk, hogyan bonyol¶³tja a sz¶am¶³t¶asokat a munka-
v¶allal¶oi ¶es munk¶altat¶oi j¶arul¶ekok megkÄulÄonbÄoztet¶ese.) A m¶ar meg¶allap¶³tott
nyugd¶³jak a kezd}onyugd¶³jjal egyenl}ok. A tÄomÄor¶³t¶es kedv¶e¶ert bevezetjÄuk a
szolg¶alati id}ot: S = R ¡ Q ¶es a nyugd¶³jban tÄoltÄott id}ot: T = D ¡ R. Az
¶eves nyugd¶³j az ¶eletp¶alya j¶arul¶ektÄomeg ¶es a nyugd¶³jba vonul¶askor h¶atral¶ev}o
¶elettartam h¶anyadosa:

b(R) =
¿Sw

T
; S = R ¡ Q; T = D ¡ R: (1)
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Sz¶oban: az eszmei sz¶aml¶an felhalmozott ¶es virtu¶alis kamatl¶abbal korrig¶alt
j¶arul¶ekbe¯zet¶esek tÄomeg¶et el kell osztani a nyugd¶³jbavonul¶asi korban v¶arhat¶o
marad¶ek ¶elettartammal. Ebben a rendszerben az ¶eletp¶alya-egyenleg 0. Val¶o-
ban, behelyettes¶³tve b(R)-t a

z(R) = ¿Sw ¡ b(R)T (2)

egyenletbe, egyszer}u sz¶amol¶assal ad¶odik, hogy z(R) = 0. Ebben az esetben,
ak¶arhogyan sz¶or¶odik a w kereset, az R nyugd¶³jbavonul¶asi kor ¶es a D hal¶a-
loz¶asi kor, az ¶eletp¶alya-egyenleg 0. (A 2. fÄuggel¶ekben bemutatjuk az itthon
alkalmazott biline¶aris j¶arad¶ekfÄuggv¶enyt, amely azonban csak kÄozel¶³t}oleg biz-
tos¶³tja a rendszer m¶erlegegyens¶uly¶at.)

Az egy¶en (¶es a korm¶anyzat) szintj¶en el}ozetesen ismeretlen a D ¶ert¶eke,
ez¶ert csak ¶atlagos D-vel sz¶amolunk. A tov¶abbiakban fÄoltesszÄuk, hogy D
mindenkire azonos, de R sz}uk korl¶at kÄozÄott v¶altozhat: Rm · R · RM.
Igazolhat¶o, hogy az ¶eletp¶alya-egyenleg tov¶abbra is 0.

Szeml¶eltet¶esk¶ent, Q = 25 ¶es D = 81 ¶evre az R = 62; . . . ; 68 ¶eves nyugd¶³j-
bavonul¶asi korra bemutatjuk, hogyan nÄovekszik a nyugd¶³j a rugalmas kor-
hat¶aron. A havi szuperbrutt¶o kereset w = 400 eFt, a j¶arul¶ekkulcs ¿ = 0;2.
L¶athat¶o, hogy a csak munkajogi szerepet j¶atsz¶o ¶altal¶anos korhat¶arhoz tartoz¶o
200 eFt-os nyugd¶³jhoz k¶epest milyen alacsony a 3 ¶evvel el}orehozott nyugd¶³j:
156 eFt, ¶es milyen magas a 3 ¶evvel halasztott: 265 eFt. Ugyanez vonatkozik
a nett¶o helyettes¶³t¶esi ar¶anyra, amelyben nem vesszÄuk ¯gyelembe az eg¶eszs¶eg-
Äugyi j¶arul¶ekot ¶es az szja-t.

Nyugd¶³jkor Havi nyugd¶³j Nett¶o Halmozott relat¶³v
(¶ev) (eFt) helyettes¶³t¶es korrekci¶o

R b(R) b(R)=[(1¡ ¿)w] b(R)=b(65) ¡ 1
62 155,8 0,487 ¡0,221
63 168,9 0,528 ¡0,156
64 183,5 0,574 ¡0,075
65 200,0 0,625 0
66 218,7 0,683 0,093
67 240,0 0,750 0,220
68 264,6 0,827 0,323

2. t¶abl¶azat. Nyugd¶³jkor, nyugd¶³j, nett¶o helyettes¶³t¶es

Itt egy egyszer}u statikus sz¶am¶³t¶assal csak azt mutatjuk be, hogy ha R
helyett R0 = R ¡ 1 ¶es R00 = R + 1 ¶eletkorban megy nyugd¶³jba a mindenkori
¶evj¶arat fele-fele, akkor a teljes nyugd¶³jkiad¶as { ha csak kicsit is { de nÄovekszik.
Val¶oban, az (S;T ) p¶ar helyett az (S ¡1; T +1) ¶es az (S+1; T ¡1) p¶ar ¶atlag¶at
¶³rva, az ¶atlagnyugd¶³j

b0 + b00

2
=

¿w

2

µ
S ¡ 1

T + 1
+

S + 1

T ¡ 1

¶
=

ST + 1

T 2 ¡ 1
¿w >

S

T
¿w

Sz¶amp¶elda: 0;5 ¢ (183;5 + 218;7) = 201;1 > 200 eFt.
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3.2 Dinamikus modell

R¶at¶erÄunk a legegyszer}ubb dinamikus modell kÄorvonalaz¶as¶ara. Egyel}ore fÄol-
tesszÄuk, hogy minden ¶evj¶arat 1 tagb¶ol ¶all, minden ¶evj¶arat ugyanannyi ¶evesen
kezdett dolgozni, ugyanannyit keres, ugyanannyi ideig ¶el, teh¶at mindenki D
¶evesen hal meg. A napt¶ari id}o t = 0; 1; 2; . . ..

Kieg¶esz¶³t}o feltev¶es: kor¶abban sok ¶evig merev korhat¶ar¶u rendszer m}ukÄo-
dÄott, R korhat¶arral. Az eredeti keresztmetszeti egyens¶uly ¶all:

Tb = ¿Sw; b = b(R): (3)

A t = 1-edik ¶evben ¶ovatosan bevezetik a rugalmas korhat¶art: a minim¶alis
korhat¶ar 1 ¶evvel alacsonyabb, mint az ¶altal¶anos: Rm = R ¡ 1. Az ¶ujabb
¶evj¶aratok a minim¶alis korhat¶aron mennek nyugd¶³jba: R0 = R ¡ 1. Ekkor
S0 = S ¡ 1 ¶es T 0 = T + 1. FÄol¶³rjuk m¶eg az ¶uj nyugd¶³jat:

b0 =
¿(S ¡ 1)w

T + 1
: (4)

Mi tÄort¶enik az ¶atmenet sor¶an? Egyszer}us¶eg kedv¶e¶ert feltesszÄuk, hogy a
j¶arul¶ekkulcs v¶altozatlan marad, ¶es a hi¶anyt ¶atmenetileg a kÄolts¶egvet¶es fedezi.
Egyszer}us¶ege miatt ¶erdemes az 1. ¶evi hi¶anyt kÄozvetlenÄul meghat¶arozni, amely
az el}orehozott nyugd¶³jat v¶alaszt¶ok j¶arul¶ekkies¶ese + el}orehozott j¶arad¶eka:

Z1 = ¿w + b0 =
S + T

T + 1
¿w =

S + ½S

1 + ½S
¿w; (5)

ahol ½ = T=S a fÄugg}os¶egi h¶anyados.
A csere miatt a t-edik ¶evi hi¶any v¶altoz¶asa id}oben ¶alland¶o:

Zt+1 ¡ Zt = b0 ¡ b =
S ¡ 1

T + 1
¿w ¡ S

T
¿w = ¡ S + T

T (T + 1)
¿w =

1

T
Z1; (6)

teh¶at a sz¶amtani sorozat k¶eplete szerint { (5) ¶es (7) behelyettes¶³t¶es¶evel

Zt = Z1 ¡ (t ¡ 1)¢Z = Z1

µ
1 ¡ t ¡ 1

T

¶
; t = 1; . . . ; T + 1: (7)

Ha T = S=2, akkor (5), illetve (7) jobb oldal¶anak egyszer}u jelent¶ese
van: a Z1 kezd}o hi¶any j¶o kÄozel¶³t¶essel 3 ¶evj¶arat tb-j¶arul¶ek¶aval, az eredeti ¶eves
nyugd¶³jkiad¶as 8 sz¶azal¶ek¶aval egyenl}o, ¶es az ¶evek sor¶an ez csÄokken line¶arisan
0-ra.

V¶egÄul meghat¶arozzuk az ¶atmenet teljes kÄolts¶eg¶et:

C =
TX

t=1

Zt: (8)

Behelyettes¶³tve (7)-et (8)-ba ¶es a sz¶amtani sorozat Äosszegk¶eplet¶et alkalmazva:

C = ¿
(S + T )w

T

T

2

µ
1

T + 1
+

T

T + 1

¶
= ¿

(S + T )w

2
: (9)
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Ugyanezt az eredeti ¶eves nyugd¶³jkiad¶ashoz (¿Sw) viszony¶³tva

C = ¿
1 + ½

2
Sw: (10)

Ha ½ = 1=2, akkor (10) szerint (1 + 0;5)=2 = 3=4, azaz az ¶atmenet teljes
kÄolts¶ege az eredeti ¶evi teljes nyugd¶³jkiad¶as 3/4-e.

Sz¶amp¶elda: R = 65, R0 = 64 ¶ev, ¶es itt bevezetjÄuk az ¶evj¶arat l¶etsz¶am¶at:
N = 100 000 f}o. A havi ¶atlagnyugd¶³j az ¶atmenet sor¶an folyamatosan csÄokken
200 eFt-r¶ol 183 eFt-ra. Mivel egy ¶evj¶arat j¶arul¶ektÄomege egy ¶evben 96 mrd Ft,
40 ¶evj¶arat¶e 3840 mrd Ft. Az ¶atmenetet fedez}o kÄolts¶egvet¶esi hi¶any hasonl¶oan
csÄokken ¶evi kÄorÄulbelÄul 3 ¢96 = 288 mrd Ft-r¶ol 0-ra. Itt ½ = 0;4; ez¶ert (10)
szerint a teljes kÄolts¶eg 0;7 ¢ 3840 = 2688 mrd Ft.

L¶athat¶o, hogy az indul¶as kÄolts¶egei jelent}osek. M¶eg nagyobbak lenn¶enek
a kÄolts¶egek, ha megengedn¶enk 2, s}ot 3 ¶evvel kor¶abbi visszavonul¶ast, ¶es a dol-
goz¶ok zÄome ezt v¶alasztan¶a. Egy rÄovid becsl¶es: k¶et¶eves id}oszakokkal sz¶amolva,
ha R00 = 63 ¶ev, akkor S00 = 20 ¶es T 00 = 8 k¶et¶ev, w00 = 2w, teh¶at C 00 = 2C, a
teljes vesztes¶eg k¶etszerese a fele akkora rÄovid¶³t¶esnek.

Persze, a val¶os¶agban nem mindenki megy azonnal nyugd¶³jba, s}ot, vannak,
akik a kor¶abbin¶al tov¶abb dolgoznak. De a merev korhat¶art sokkal gyorsab-
ban lehet lefel¶e kinyitni, mint fÄolfel¶e. Ha 2023-ban azonnal szimmetrikusan
nyitj¶ak a korhat¶arokat 3 ¶eves sz¶eless¶egben, akkor lefel¶e mindenki elmehet
ak¶ar 62 ¶eves korban nyugd¶³jba. De aki m¶ar 2022-ben 65{67 ¶evesen elment
nyugd¶³jba, az 2023-ban nem tud 66{68 ¶evesen nyugd¶³jba menni! A rugalmas
sv¶ed rendszer legyez}oj¶enek kinyit¶asa id}obe telik! Lehets¶eges, hogy a nyit¶ast
el kellene ny¶ujtani: Rm(2023) = 64, Rm(2024) = 63 ¶es Rm(2025) = 62 ¶ev.

Lehets¶eges olyan, id}oben v¶altoz¶o j¶arul¶ekkulcsot felt¶etelezni, amely minden
¶evben fedezi a kiad¶asokat, ez azonban nagyon elbonyol¶³tan¶a az (1) k¶epletet,
mert a sz¶aml¶al¶oban ¿S helyett ¿t+1 + ¢ ¢ ¢ + ¿t+S szerepelne. ModellÄunkben
elhanyagoltuk a v¶arhat¶o ¶elettartam mÄogÄott megb¶uv¶o sz¶or¶od¶ast. Mivel a
minim¶alis ¶es a maxim¶alis korhat¶ar kÄozÄott is meghalnak emberek, a DR ¡ R
v¶arhat¶o h¶atral¶ev}o ¶elettartam egyre nagyobb, mint D¡R (vÄo. Bany¶ar [2011],
Simonovits [2012]) { de ezt is ¯gyelmen k¶³vÄul hagyjuk. M¶eg bonyolultabb
lenne a modell, ha ¯gyelembe venn¶enk a szolg¶alati id}ok tÄoredezetts¶eg¶et, a ke-
resetek ¶es a nyugd¶³jaz¶as kÄorÄul v¶arhat¶o ¶elettartam sz¶or¶od¶as¶at ¶es az ¶evj¶aratok
er}os l¶etsz¶amingadoz¶as¶at. Itt m¶ar komoly empirikus elemz¶esre lenne szÄuks¶eg,
de csak V¶ek¶as P¶eter ¶³r¶asbeli kÄozl¶es¶et tudom id¶ezni: a 60 ¶evesen v¶arhat¶o
h¶atral¶ev}o ¶elettartam kÄorÄulbelÄul 20 ¶ev ¶es relat¶³v sz¶or¶asa majdnem 0,5.

A magyar nyugd¶³jrendszerben tÄort¶enelmi okok miatt a nyugd¶³j nem ar¶a-
nyos a szolg¶alati id}ovel, p¶eld¶aul az els}o 20 ¶ev majdnem dupl¶aj¶at ¶eri a m¶asodik
20 ¶evnek: 53 vs. 27 sz¶azal¶ek. Ez ma m¶ar teljesen indokolatlan, ¶es a rugalmas
korhat¶ar bevezet¶es¶et}ol fÄuggetlenÄul is a sk¶al¶at ki kell egyenes¶³teni. A b¶onusz
¶es az ¶ujra bevezetend}o m¶alusz a magyar gyakorlatban ¶evi 6 sz¶azal¶ek lehetne,
amelyhez hozz¶aad¶odnak a szolg¶alati id}o tÄobbletei, 2 sz¶azal¶ek; j¶ol kÄozel¶³tve a
modellÄunk hiperbolikus fÄuggv¶eny¶erint}oj¶enek meredeks¶eg¶et (l¶asd a 2. t¶abl¶azat
utols¶o oszlop¶at).
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4 Modell re¶alb¶er-nÄoveked¶essel

A m¶asodik modellben van re¶alb¶er-nÄoveked¶es. A magyar saj¶atoss¶agokat tÄuk-
rÄozve, feltesszÄuk, hogy a m¶ar meg¶allap¶³tott nyugd¶³jak ¶ert¶ektart¶oak. ¶Alland¶o
¶arakkal sz¶amolva, ez a m¶ar meg¶allap¶³tott nyugd¶³jak ¶alland¶os¶ag¶at jelenti, de a
kezd}onyugd¶³jak a re¶alb¶errel p¶arhuzamosan emelkednek. A jelÄol¶esi egyszer}us¶eg
kedv¶e¶ert feltesszÄuk, hogy a re¶alb¶er-nÄoveked¶es Äuteme ¶alland¶o, ¶es tov¶abbra is
fÄoltesszÄuk, hogy az ¶evj¶aratok l¶etsz¶ama ¶alland¶o. L¶atni fogjuk, hogy a l¶enyeg
nem v¶altozik.

El}oszÄor a modell kv¶azistacion¶arius v¶altozat¶at mutatjuk be (ahol Rt = R),
s csak azt¶an t¶erÄunk r¶a a dinamikus modell ismertet¶es¶ere (R0 = R ¡ 1).

4.1 Kv¶azistacion¶arius modell

SzÄuks¶egÄunk lesz a re¶alb¶er-dinamik¶ara:

wt = w0g
t; (11)

ahol g a re¶alb¶er ¶eves nÄoveked¶esi egyÄutthat¶oja (=1+Äutem). L¶atni fogjuk (vÄo.
Simonovits [2018a]), hogy az ¶arindex¶al¶as takar¶ekoss¶aga miatt felfel¶e kell kor-
rig¶alni a t-edik ¶evben indul¶o nyugd¶³jat, ¿g besz¶am¶³tott j¶arul¶ekkulccsal:

bt =
¿gSwt

T
: (12)

FÄol¶³rjuk a keresztmetszeti egyens¶ulyt t-ben:

¿Swt =
T¡1X

i=0

bt¡i: (13)

Behelyettes¶³tve (11)-et ¶es (12)-t (13)-ba:

¿Swt =
¿gSwt

T

T¡1X

i=0

g¡i: (14)

Egyszer}us¶³tve (14)-et ¶es felhaszn¶alva a m¶ertani sor Äosszegk¶eplet¶et:

¿g = ¿T
1 ¡ g¡1

1 ¡ g¡T
: (15)

BevezetÄunk egy jelÄol¶est a (15)-beli tÄort reciprok¶ara,

Tg =
1 ¡ g¡T

1 ¡ g¡1
;

seg¶³ts¶eg¶evel ¶at¶³rjuk (15)-Äot: ¿g = ¿T=Tg , majd ezt behelyettes¶³tjÄuk (12)-be:

bt =
¿Swt

Tg
: (16)

(16)-ot (1)-gyel Äosszevetve l¶athat¶o, hogy Tg az ¶arindex¶al¶as miatt csÄokkentett
,,e®ekt¶³v nyugd¶³jban tÄoltÄott id}o". K¶erd¶es: honnan tudhatja a korm¶anyzat a
re¶alb¶er-nÄoveked¶es Äutem¶et ¶evtizedekre el}ore? Sehonnan, j¶o esetben tartal¶ek
k¶epz¶es¶evel teszi lehet}ov¶e a korrekci¶okat (vÄo. Sv¶edorsz¶ag).
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4.2 Dinamikus modell

Megism¶etelve a 3.2. szakasz bevezet¶es¶et, megvizsg¶aljuk: mi tÄort¶enik, ha nÄo-
vekv}o re¶alb¶erek mellett a reform hat¶as¶ara a nyugd¶³jbavonul¶asi ¶eletkor csÄok-
ken? A 0. ¶evben ¶es el}otte legal¶abb 15 ¶evvel a 65 ¶eves korhat¶ar m}ukÄodÄott, a
re¶alb¶er exponenci¶alisan nÄovekedett, ¶es a m¶ar meg¶allap¶³tott nyugd¶³jak re¶al¶er-
t¶eke ¶alland¶o volt. Mi tÄort¶enik az ¶atmenet sor¶an? ¶Altal¶anos¶³tjuk a kor¶abbi-
akat, de az egyszer}us¶eg kedv¶e¶ert ism¶et feltesszÄuk, hogy a j¶arul¶ekkulcs v¶alto-
zatlan marad, ¶es a hi¶anyt ¶atmenetileg a kÄolts¶egvet¶es fedezi.

A t = 1-edik ¶evben ¶ovatosan bevezetik a rugalmas korhat¶art: a minim¶alis
korhat¶ar 1 ¶evvel alacsonyabb, mint az ¶altal¶anos: Rm = R¡1. Sz¶els}o esetben
az ¶ujabb ¶evj¶aratok minden tagja a minim¶alis korhat¶aron megy nyugd¶³jba:
R0 = R ¡ 1. Ekkor S0 = S ¡ 1 ¶es T 0 = T + 1. FÄol¶³rjuk m¶eg az ¶uj nyugd¶³jat,
de most m¶ar ¯gyelembe v¶eve a re¶alb¶er-nÄoveked¶est:

b0 =
¿w0S

Tg
¶es bt =

¿wt ¢ (S ¡ 1)

Tg + g¡T
= b1g

t¡1; t = 1; . . . ; T + 1: (40)

¶Erdemes az 1. ¶evi hi¶anyt kÄozvetlenÄul meghat¶arozni, amely az el}orehozott
nyugd¶³jat v¶alaszt¶ok j¶arul¶ekkies¶ese + el}orehozott j¶arad¶eka:

Z1 = ¿w1 + b1 = ¿gw0 + ¿
S ¡ 1

Tg + g¡T
w0g: (50)

Az ¶altal¶anos megold¶ashoz szÄuks¶egÄunk lesz az ¶atmenet sor¶an a (11) miatt
¶evr}ol ¶evre v¶altoz¶o nyugd¶³jkiad¶asra, jele Bt. Az el}orehozott nyugd¶³jakat 1, g,
. . ., gt¡1-szeres keresetb}ovÄul¶essel szorozz¶ak, m¶³g a merev korhat¶aros nyugd¶³-
jakat 1, g¡1, . . ., g¡T+t-szeresekkel, Äosszesen t + T ¡ t + 1 = T + 1 tagra:

Bt = b1(1 + ¢ ¢ ¢ + gt¡1) + b0(1 + ¢ ¢ ¢ + g¡T+t); t = 1; . . . ; T

¶es BT +1 = ¿(S ¡ 1).

A t-edik ¶ev ¶es a teljes ¶atmenet kÄolts¶eg¶et (6) ¶es (8) megfelel}oi adj¶ak.

Sz¶amp¶elda: Megism¶etelve kor¶abbi sz¶am¶ert¶ekeinket, R = 65, R0 = 64 ¶ev
¶es N = 100 000 f}o, g = 1;02. Itt m¶ar nagyon f¶araszt¶o analitikus k¶epleteket
levezetni, ez¶ert a 3. t¶abl¶azatban numerikus alakul¶as¶at mutatjuk be a kezd}o-
nyugd¶³j, az ¶atlagnyugd¶³j ¶es halmozott kÄolts¶eg. A re¶alb¶er-emelked¶es ellen¶ere
a nyugd¶³jcsÄokkent¶es miatt az 1. ¶evben alig emelkedik az ¶atlagnyugd¶³j. Az 1.
¶eves kÄolts¶eg 283 mrd Ft, a halmozott ¶ert¶ek viszont 2525 mrd Ft.
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¶Ev ¶Atlagnyugd¶³j / h¶o ¶Eves kÄolts¶eg Halmozott kÄolts¶eg
(eFt) (mrd Ft) (mrd Ft)

t ¹bt = Bt=(T + 1) Zt Ct
0 200,0 0 0
1 201,1 283 283
2 204,1 268 551
3 207,1 252 803
4 210,3 237 1040
5 213,4 220 1260
6 216,7 204 1465
7 220,0 187 1652
8 223,4 170 1822
9 226,8 153 1975
10 230,3 135 2110
11 233,9 117 2226
12 237,6 98 2325
13 241,3 79 2404
14 245,1 60 2464
15 249,0 40 2505
16 252,9 20 2525
17 257,0 0 2525

3. t¶abl¶azat. A rugalmas korhat¶ar bevezet¶ese (nÄovekv}o re¶alb¶erek)

V¶egÄul bemutatjuk, hogyan hat a re¶alb¶er-nÄoveked¶esi Äutem n¶eh¶any ¶erdekes
mutat¶ora. A 4. t¶abl¶azat a kezd}o ¶atlagos nyugd¶³jat, a kezd}o ¶es teljes kÄolts¶eget
sz¶am¶³tja ki, m¶eghozz¶a a nemcsak lesz¶am¶³tol¶as n¶elkÄul, hanem lesz¶am¶³tolva is.
Az ut¶obbi k¶eplete

Cg =
TX

t=1

Ztg
¡t: (8g)

¶Eves 4 sz¶azal¶ekos nÄoveked¶esi Äutemmel sz¶amolva, a nevezett mutat¶ok rendre
20, 12 and 30 sz¶azal¶ekkal csÄokkennek a 0 sz¶azal¶ekoshoz k¶epest.

¶Eves nÄoveked¶esi Els}o ¶evi Els}o ¶evi Halmozott Lesz¶am¶³tolt
egyÄutthat¶o brutt¶o nyugd¶³j tÄobbletkÄolts¶eg kÄolts¶eg kÄolts¶eg

g ¹b1 Z1=B0 CT =B0 C
g
T =B0

1,00 0,498 0,082 0,700 0,700
1,01 0,500 0,078 0,679 0,639
1,02 0,503 0,074 0,658 0,584
1,03 0,505 0,070 0,637 0,534
1,04 0,508 0,066 0,617 0,488

4. t¶abl¶azat. ¶Atlagnyugd¶³j, kezd}o ¶es halmozott kÄolts¶egek (els}o ¶evi kiad¶as ar¶any¶aban)

5 KÄovetkeztet¶esek

A fejlett orsz¶agokban a rugalmas korhat¶ar ¶el ¶es virul. P¶eld¶aul az EgyesÄult
¶Allamokban, N¶emetorsz¶agban ¶es Sv¶edorsz¶agban { a minim¶alis korhat¶art¶ol el-
tekintve { l¶enyeg¶eben korl¶atoz¶as n¶elkÄul ¶erv¶enyesÄul. A rendszer ¶utit¶arsainkn¶al
is m}ukÄodik, de csak er}osen korl¶atozottan. Csehorsz¶agban nagyon szigor¶u
szolg¶alati id}ominimumhoz, 35 ¶evhez van kÄotve, Szlov¶aki¶aban pedig az el}o¶³rt
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nyugd¶³jminimum annyira szigor¶u, hogy az el}orehozott nyugd¶³jjal frissen nyug-
d¶³jba vonul¶ok j¶arad¶eka alig kisebb az ¶atlagnyugd¶³jn¶al.

Kor¶abbi tanulm¶anyainkkal (Simonovits [2002], Es}o{Simonovits [2003]) el-
lent¶etben, most nem vizsg¶altam: hogyan v¶alasztja meg optim¶alisan a kor-
m¶anyzat a j¶arad¶ekszab¶alyt, ¶es hogyan reag¶al a szint¶en optimaliz¶al¶o dolgoz¶o
a szab¶alyra? Azt sem k¶erdeztem, mi a hat¶asa a nyugd¶³jak index¶al¶as¶anak
a korhat¶ar v¶alaszt¶as¶ara. Simonovits [2019b] azt sugallja, hogy az egy¶ebk¶ent
el}onyÄosebb b¶erindex¶al¶as gyeng¶³ti az ¶arindex¶al¶asn¶al v¶arhat¶o ÄosztÄonz¶est. Mind-
Äossze a rugalmas korhat¶ar bevezet¶es¶enek dinamikus vizsg¶alat¶at k¶³v¶antam el-
kezdeni.

Magyarorsz¶agon a rugalmas korhat¶ar 2010 el}ott t¶ulzottan enyhe m¶alusszal
m}ukÄodÄott, ezt helyes volt szigor¶³tani 2009-ben, de megszÄuntetni nem kel-
lett volna. Nyilv¶anval¶o j¶ol¶eti el}onyei miatt a rugalmas korhat¶art ¶erdemes
bevezetni, de a reform k¶et ¶evtizedig nem elhanyagolhat¶o kÄolts¶egekkel j¶ar.
Ezeket pr¶ob¶altam a legegyszer}ubb modellben megbecsÄulni. A kÄolts¶egek egy
r¶esze egy¶ebk¶ent megt¶erÄul a N}ok40 p¶arhuzamos szigor¶³t¶as¶aval, m¶eg ink¶abb
megszÄuntet¶es¶evel. (A 3. fÄuggel¶ek megbecsÄuli a N}ok40 jelenlegi kÄolts¶egeit.)
Csak b¶ators¶ag kell hozz¶a.
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1. fÄuggel¶ek. Szuperbrutt¶o{brutt¶o{nett¶o b¶er

Ebben a fÄuggel¶ekben feloldjuk egyik kor¶abbi egyszer}us¶³t¶esÄunket: szuper-
brutt¶o helyett a magyar gyakorlat a j¶arul¶ekot brutt¶o, illetve a j¶arad¶ekot nett¶o
keresettel sz¶amolja. A legtÄobb orsz¶agban a tb-j¶arul¶ekon belÄul (feleslegesen)
megkÄulÄonbÄoztetik a munkav¶allal¶oi (¿ E), illetve a munk¶altat¶oi (¿F) r¶eszt. (A
j¶arul¶ekba a nyugd¶³j mellett bele¶ertend}o az eg¶eszs¶egÄugyi r¶esz is, de az szj¶a-val
tov¶abbra sem foglalkozunk.) JelÄol¶es: ¿ = ¿ E + ¿ F. Legyen u a brutt¶o b¶er, ¶es
v a nett¶o b¶er. De¯n¶³ci¶o szerint teljesÄul

w = (1 + ¿F)u ¶es v = (1 ¡ ¿ E)u:

A j¶arul¶ekot szinte mindenÄutt a brutt¶o kereset ut¶an ¯zetik, de ¶atsz¶am¶³that¶o
a szuperbrutt¶o ut¶ani j¶arul¶ekra. ¶Irjuk fÄol, hogy a k¶etf¶elek¶epp sz¶am¶³tott j¶aru-
l¶ektÄomeg megegyezik egym¶assal:

(¿ E + ¿ F)u = ¿w:

Helyettes¶³tsÄuk be az egyenletbe a w = (1 + ¿F)u egyenletet:

¿ =
¿E + ¿ F

1 + ¿ F
:

2. fÄuggel¶ek. Hiperbolikus vagy biline¶aris j¶ara-
d¶ek

A felt¶etelezett (1) hiperbolikus j¶arad¶ekfÄuggv¶eny helyett itt az egyszer}us¶³tett
magyar j¶arad¶ekfÄuggv¶enyt vizsg¶aljuk, amely az R nyugd¶³jbavonul¶asi korban
¶es az S szolg¶alati id}oben biline¶aris:

bt(R; S) = ±Svt¡1[1 + ®(R ¡ R¤
t )]; 40 · S · 50; R ¸ R¤; (F.1)

ahol ± = 0;02; R¤
t a megfelel}o ¶evj¶arat ¶altal¶anos korhat¶ara ¶es ® = 0;06. El-

hagyva az ¶altal¶anos korhat¶ar id}obeli v¶altoz¶as¶at, a lefel¶e is rugalmas korhat¶art



100 Simonovits Andr¶as

a legegyszer}ubb az R ¸ R¤ felt¶etel laz¶³t¶as¶aval lehet bevezetni: R ¸ R¤ ¡ 3.
Els}o l¶ep¶esben megkÄoveteljÄuk, hogy az ¶altal¶anos korhat¶aron a hiberbolikus ¶es
a biline¶aris fÄuggv¶eny egybeessen: bN(R¤) = bL(R¤), azaz

¿Sw

T
= ±Sv¡1: (F.2)

Ha (1) legjobb line¶aris kÄozel¶³t¶es¶et alkalmazz¶ak (F.1)-ben, akkor S = R¡Q
mellett

d

dR
bL(R¤ ¡ Q;R¤) = ±v¡1(1 + S®):

Ennek kell egyenl}onek lennie a kÄovetkez}o kifejez¶essel:

d

dR
bN(R) = ¿w

D ¡ R + R ¡ Q

(D ¡ R)2
= ¿

S + T

T 2
w:

Behelyettes¶³tve a v¡1 = !w=g-t ¶es az (F.2)-beli ¿¤ = ±!T=g ÄosszefÄugg¶est,
ad¶odik

1 + S® =
T + S

T 2
; azaz ®¤ =

1

T
:

Numerikusan, ®¤ = 1=16 = 0;0625; kicsit elmaradva 0;06 + 0;02 = 0;085-t}ol.
A f}oszÄovegben az¶ert nem ezt a j¶arad¶ekfÄuggv¶eny modelleztÄuk, mert ez nem

biztos¶³tja a rendszer egyens¶uly¶at.

3. fÄuggel¶ek. A N}ok40 kÄolts¶egbecsl¶ese

A tanulm¶anyban tÄobbszÄor utaltunk arra, hogy a N}ok40 nemcsak m¶elt¶anyta-
lan, hanem ¶altal¶aban jelent}os kÄolts¶egvet¶esi kiad¶assal j¶ar: 2019-es hivatalos
kÄolts¶ege 235 mrd Ft volt. Ez a sz¶am nagyon vitathat¶o, ¶es ebben a fÄuggel¶ekben
megpr¶ob¶aljuk megmutatni az igazi kÄolts¶egeket. (Mih¶alyi { Vincze (2016) m¶ar
a F¶er¯{N}ok40 tÄobbletkÄolts¶eg¶et modellezte.) A modellez¶eshez a kÄovetkez}o je-
lÄol¶esekre van szÄuks¶egÄunk: a N}ok40 U1 = 2011-ben indult ¶es az U2-edik ¶evben
z¶arul le, abban az ¶ertelemben, hogy ¶uj tagokat nem enged be. Az als¶o index
a t-edik ¶evben visszavonul¶okra utal. N o

t a N}ok40-es visszavonul¶ok sz¶ama, Ro
t

az ¶atlagos N}ok40-es nyugd¶³jbavonul¶asi kor, wt a szuperbrutt¶o kereset. Most
h¶aromf¶ele kÄolts¶egvet¶esi kiad¶assal sz¶amolhatunk: 1) a kies}o j¶arul¶ek, 2) az
el}orehozott nyugd¶³j, ¶es 3) a m¶ar korbetÄoltÄott nyugd¶³jasok tÄobbletnyugd¶³ja.
FÄoltesszÄuk, hogy a z¶ar¶as el}ott m¶eg nem halnak meg tÄomegesen a N}ok40
r¶esztvev}oi, ¶es nem modellezzÄuk a z¶ar¶as ut¶ani kihal¶ast.

Ad 1) Kies}o j¶arul¶ek a t-edik ¶evben. Kb. 4 ¶ev j¶arul¶eka esik ki: a t ¡ 3,
t ¡ 2, t ¡ 1, t-edik ¶evek kil¶ep}oi¶e:

V 1
t = ¿t(N

o
t¡3 + N o

t¡2 + N o
t¡1 + N o

t )wt; t = U1; . . . ; U2:

Itt N o
U1¡3 = N o

U1¡2 = N o
U1¡1 = 0.

Ad 2) Az el}orehozott nyugd¶³j kÄozvetlen kÄolts¶ege

V 2
t = N o

t¡3bt¡3 + N o
t¡2bt¡2 + N o

t¡1bt¡1 + N o
t bt; t = U1; . . . ; U2:
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Ad 3) A korbetÄoltÄott N}ok40-esek tÄobbletnyugd¶³ja

V 3
t = V 3

t¡1 + N o
t (¢bt); t = U1; . . . ; U2;

kezd}o¶ert¶ek V 3
U1¡1 = 0.

Egyr¶eszt a csÄokkent¶es n¶elkÄuli ¶es a csÄokkentett nyugd¶³j kÄulÄonbs¶ege ¢bt az
¶erintettek kihal¶as¶aig terheli a kassz¶at. M¶asr¶eszt a 2010 ¶ota ¶erv¶enyes ¶arinde-
x¶al¶as ¶es az ut¶obbi ¶evek re¶alb¶er-robban¶asa visszaford¶³totta a folyamatot: sok
n}o jobban j¶art volna a halaszt¶assal, de nem tudott err}ol.

4. fÄuggel¶ek. A rugalmas nyugd¶³j j¶ol¶eti hat¶asa

A cikk tÄorzsszÄoveg¶eben kerÄultÄuk a hasznoss¶agfÄuggv¶eny alkalmaz¶as¶at, de a ru-
galmas nyugd¶³j j¶ol¶eti hat¶as¶anak becsl¶es¶ehez szÄuks¶egÄunk lesz a legegyszer}ubb
¶eletp¶alya-hasznoss¶agfÄuggv¶enyre:

U [R] = (R ¡ Q)[log((1 ¡ ¿)w) ¡ µ] ¡ '(R ¡ Rm)+ + (D ¡ R) log b(R);

ahol µ ¶es ' > 0 val¶os sz¶am rendre az egy ¶evnyi munka hasznoss¶agcsÄokkent}o
hat¶as¶at k¶epviseli az eg¶esz [Q;D] p¶aly¶an ¶es az [Rm;D] v¶egs}o p¶aly¶an (ez ut¶ob-
bira utal az als¶o indexben l¶ev}o + jel). Nyilv¶anval¶o, hogy min¶el nagyobb µ ¶es
', ann¶al hamarabb szeretne a dolgoz¶o nyugd¶³jba menni. Mivel a hasznoss¶ag-
fÄuggv¶eny numerikus ¶ert¶ek¶enek nincs kÄozgazdas¶agi jelent¶ese, ez¶ert c¶elszer}u a
rugalmas rendszer j¶ol¶eti hat¶as¶at az ¶un. relat¶³v hat¶ekonys¶aggal m¶erni. Ez az
az " sz¶am, amellyel beszorozva a keresetet ¶es a nyugd¶³jat, a merev rendszer
ny¶ujtotta j¶ol¶et el¶eri az eredeti kereset ¶es nyugd¶³j melletti rugalmas nyugd¶³j
(Ro kor¶u) j¶ol¶et¶et. K¶epletben:

U(R; ") = (R ¡ Q)[log((1 ¡ ¿)w") ¡ µ] ¡ '(R ¡ Rm)+ + (D ¡ R) log(b(R)")
(F.3)

jelÄol¶essel a relat¶³v hat¶ekonys¶ag implicit egyenlete

U(R¤; ") = U(Ro; 1): (F.4)

Egyszer}u sz¶amol¶assal (F.3) szerint

U(R; ") = U(R; 1) + (D ¡ Q) log ";

azaz (F.4) szerint

U(R¤; 1) + (D ¡ Q) log " = U(Ro; 1):

Ez¶ert a relat¶³v hat¶ekonys¶ag explicit k¶eplete

" = exp f[U(Ro; 1) ¡ U(R¤; 1)]=(D ¡ Q)g:

Az F.1. t¶abl¶azatban a kor¶abbi param¶eterek ¶es ' = 0;1 f¶aradts¶agi egyÄutt-
hat¶o eset¶en mutatjuk be a relat¶³v hat¶ekonys¶agot. A 3. oszlopban µ = 2; ez
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olyan egy¶enek param¶eterp¶arja, akik nyerhetnek a nyugd¶³jkor el}orehoz¶as¶aval.
L¶athat¶o, hogy az Ro = 63 ¶eves nyugd¶³jkor 0.4 sz¶azal¶ekkal nagyobb j¶ol¶etet ad,
mint a merev 65 ¶ev, de az igazi roml¶as a nagyon k¶es}oi visszavonul¶as mellett
ad¶odik. A 4. oszlopban µ = 1;8; olyan egy¶enek param¶etere, akiknek ¶eppen
az ¶altal¶anos korhat¶ar az optim¶alis. Az 5. oszlopban µ = 1;5 olyan egy¶enek
param¶etere, akik nyerhetnek a halaszt¶assal: l¶athat¶o, hogy az Ro = 67 ¶eves
nyugd¶³jkor 0,5 sz¶azal¶ekkal nagyobb j¶ol¶etet ad, mint a merev 65 ¶ev, de az igazi
roml¶as az el}orehoz¶as mellett ad¶odik.

Nyugd¶³jkor Nyugd¶³j F¶arad¶ekony ¶Atlagos Kitart¶o
R b "1 "2 "3
62 0,389 1,003 0.992 0,976
63 0,422 1,004 0,997 0,986
64 0,459 1,003 0,999 0,994
65 0,500 1,000 1,000 1,000
66 0,547 0,995 0,998 1,004
67 0,600 0,987 0,995 1,005
68 0,662 0,978 0,988 1,004

F.1. t¶abl¶azat. Az el}orehozott, a norm¶alis ¶es a halasztott nyugd¶³j j¶ol¶eti el}onye

5. fÄuggel¶ek. A sv¶ed tapasztalat

Ebben a fÄuggel¶ekben Palmer{KÄonberg (2020, 30{32. o.) nyom¶an Äosszefoglal-
juk a sv¶ed nyugd¶³jrendszer tapasztalatait a rugalmas korhat¶arral. Kiindul¶o-
pont: a nyugd¶³jrendszer eszmei sz¶aml¶an alapul, amelynek term¶eszetes kÄovet-
kezm¶enye a rugalmas korhat¶ar. B¶ar nincs norm¶alis korhat¶ar, de a tÄobbs¶eg
sz¶am¶ara a 65 ¶ev a megszokott kor, ¶es att¶ol kezdve lehet ig¶enyelni a kieg¶esz¶³t}o
nyugd¶³jat. L¶etezik viszont egy minim¶alis korhat¶ar: 61 ¶ev, amely alatt csak
rokkants¶agi nyugd¶³jat lehet ig¶enyelni. Van egy maxim¶alis korhat¶ar, 67 ¶ev,
amelyet el¶erve a munk¶altat¶o kÄulÄonÄosebb indokl¶as n¶elkÄul felmondhat a dol-
goz¶onak. 2017 v¶eg¶en a hat demokratikus p¶art megegyezett, hogy emelik e
korhat¶arokat: 2020 ¶es 2026 kÄozÄott h¶arom l¶ep¶esben emelik a korhat¶art 61-r}ol
64 ¶evre, 65-r}ol 66-ra a kieg¶esz¶³t}o nyugd¶³j als¶o korhat¶ar¶at, ¶es 67-r}ol 69 ¶evre az
elbocs¶at¶asi kÄuszÄobÄot (k¶et l¶ep¶esben 2020 ¶es 2023 kÄozÄott). V¶elem¶enyem szerint
a minim¶alis korhat¶ar emel¶ese t¶ul gyors: jobban el kellett volna ny¶ujtani.

A reform kezdet¶en (2000 kÄorÄul) a sv¶edek 90 sz¶azal¶eka 65 ¶evesen vagy el}otte
ment nyugd¶³jba. 2015-re ez az ¶ert¶ek m¶eg mindig 80 sz¶azal¶ek volt, de az ¶atlag
is 65 ¶ev kÄorÄul maradt. Az 1950-es ¶evj¶arat 28 sz¶azal¶eka 65 ¶ev el}ott, 50 sz¶aza-
l¶eka 65 ¶evesen, ¶es 22 sz¶azal¶eka 65 ¶ev fÄolÄott ment nyugd¶³jba. A korv¶alaszt¶as
bizonyos fokig racion¶alis. P¶eld¶aul a rosszabbul k¶epzettebbek mennek hama-
rabb nyugd¶³jba, akiknek a nyugd¶³jaz¶askor v¶arhat¶o ¶elettartamuk rÄovidebb.

FÄolvet}odik a k¶erd¶es: mennyire befoly¶asolja a j¶arul¶ekkal meghat¶arozott
rendszer az id}osebb dolgoz¶ok nyugd¶³jba vonul¶as¶at? H¶att¶erk¶ent megeml¶³tjÄuk,
hogy 1970 ¶es 1990 kÄozÄott vil¶agszerte csÄokkent a korcentrum. A 2000 kÄorÄul
kiteljesed}o sv¶ed reform hozz¶aj¶arult ahhoz, hogy az emberek meg¶erts¶ek: egy
id}osÄod}o t¶arsadalomban k¶es}obb kell nyugd¶³jba menni.
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A DYNAMIC MODEL FOR THE INTRODUCTION OF THE FLEXIBLE

RETIREMENT

Since 2000, in developed countries, the normal retirement age has been increasing
in parallel with the expected lifetime. To raise the average (e®ective) retirement
age similarly, there are two basic solutions: to rely on a (i) rigid retirement age;
and (ii) °exible system. The latter has the advantage over the former that it also
raises the average retirement age while permitting maximal individual freedom.
In Hungary, before 2010, the °exible retirement system was too lax, therefore the
average retirement age grew slower than the normal indicator. Since 2011/12, a
rigid system has been introduced, but females with at least 40 years of rights were
allowed to retire at any age without being punished.

In the last decade, I have been promoting the idea of °exible retirement age in
Hungary, but paid no attention to the transitional cost of such a reform. In this new
study, I create a very simple dynamic model, where the transitional costs of such a
reform can be examined. The basic assumptions are as follows: (i) each cohort has
the same size, has the same life expectancy and is represented by a single individual.
(ii) The wages are independent of ages. (iii) The initial bene¯ts are calculated as
in an NDC (Non¯nancial De¯ned Contributions) and bene¯ts in progress are age-
invariant. We start the discussion with a fourth assumption: (iv) real wages are
constant. We show that in the ¯rst year, when the new cohort retires at age 64
rather than 65, the costs of introduction are equal to 8 percent of the annual costs,
while the total cost of transition is equal to 75{80 percent. Replacing assumption
(iv) by a time-invariant real wage growth, the realism of the analysis is enhanced.
It is obvious that Female40 and °exible retirement age are inconsistent. It is an
open question if Female40 cannot be eliminated, then °exible retirement should be
introduced or not. A sensible compromise might be a step-by-step introduction of
the °exible retirement age and a similar withdrawal of Female40 through Female41,
42 and 43.

Five appendices supplement the main text: 1) the role of net vs. gross wages,
2) hyperbolic vs. bilinear bene¯t functions, 3) the cost of Female40, 4) the welfare
bene¯ts of °exible retirement, and 5) the Swedish experience.




