FOGALMAK ES MODSZEREK

TiENYT GYORGY

Fogyasztasi modellek

1. Bevezetés

A fogyasztési keresletet vizsgalé modern kutatésok nagyjabél két csoportra
oszthat6k (noha az empirikus vizsgélatok nem mindig sorolhaték be egyértel-
mfien e két csoport valamelyikébe): 1. egyetlen jészdg fogyasztdsanak alaku-
lisa, ill. 2. 4tfogd, minden fogyasztasi kiadasra kiterjeds modell felallitésa.
Az elsé tipusba tartozé kutatdsok tobbé-kevésbé kozvetleniil gyakorlati
célokat szolgalnak (piackutatds). A vizsgdlat konkrét céljabdl rendszerint mér
adddik a széban forgd joszég (-csoport) meghatérozésa, amely lehet egészen
sziik is (pl. ilyen és ilyen igényeket kielégité asztali radiokésziilék). Azt, hogy
milyen valtozék fiiggvényében vizsgdljuk a keresletet, maga a jészdg, a vizs-
gilat célja és pontossigigénye, az adatgy(ijtés lehetisége stb. szabjik meg.
igyes tartés fogyasztdsi cikknél szerepelhet pl. a fogyasztési egységek jove-
delmét reprezentdlé valtozdé,! a fogyasztéi egység nagysdga, korosszetétele,
a joszdg dra, a beléle felhalmozddott fogyasztéi allomény, az esetleges komp-
lementer termékek fogyasztasa sth. Egy mdsik terméknél esetleg mas valtozok
mas tipusu fiiggvényével kozelitjiik a fogyasztést.

A masodik esoportba tartozé kutatdsok célja a fogyasztéi osszkereslet
szerkezetének meghatarozisa. Ezek a modellek rendszerint nivekedési vagy
okonometriai modellek részei. Biztositanunk kell, hogy a fogyaszték ossz-
jovedelme és oOsszkiadésa egyenld legyen. A joszégesoportok meghatiarozdsat
az utébbi modell sziikségletei szabjik meg.

Szémitastechnikai szempontok eleve korlatozzik a joszdgkategéridk lehet-
séges szdmdt, ezenkiviil pedig minél erésebbek a javak kozotti helyettesi-
tési és komplementaritdsi hatdsok, annél kevésbé lehet reményiink arra, hogy
egyszer(i, kevés paramétert tartalmazé fiiggvényekkel j6 becslést kapunk.
Ha nagy aggregatumokat (pl. élelmiszer, lakés, textilidk, tartés fogyasz-
tasi javak, egyéb) vizsgdlunk, akkor valdszin(i, hogy ezek a hatésok gyen-

giilnek.
Az aldbbiakban ismertetett fogyasztisi modellekben csak a jovedelem és az

drak szerepelnek.

A keresletkutatds els§ lépése a fogyasztéi egység, a jovedelem és a jészag
csoportok definidldsa. Itt ezeket adottaknak tételezziik fel.?

Két problémakorrel foglalkozunk. Az egyik a fogyasztési modellek altaldnos
tulajdonsagai és ajanlott, ill. kiprébalt konkrét véltozatai; a maésik pedig

! Egy ilyen kutatdsban ([20]) példéul a fogyaszté globdlis jovedelmi-vagyoni helyzeté-
nek lefrdsira a tulajdondban levé hédz forgalmi értéke szerepelt magyardzé véltozdként.
2 Csupdn utalunk a jovedelemvaltozé specifikéldsdval kapesolatban Hoch R.—Kovées

I. [10] tanulményéra.



299 TENYI GYORGY

a keresztmetszeti és az idésor-adatok osszehasonlitdsdval kapesolatos néhany
kérdés. A kovetkezs jeloléseket alkalmazzuk:

n - a termékek (termékesoportok) szama,
m — az egyének (jovedelemkategériak) szima,
¢ — az 1-edik termék fogyasztésa (2 = 1,...,n),
P; - az i-edik termék nomindlis ara (2 =1, ..., n),
70 drindex,
P; Zplts 2 012 .
p;=— — az i-edik termék redlara (¢ =1,...,n),
PO
R - a nominaljovedelem,
R 1
r— __ — a realjovedelem,
PO
IS g A BB ; b |
7(§)=— - — — a & valtozé 7 szerinti rugalmassiga,
O%l. S
o = q—’k——' a jovedelembdl az i-edik termék megvasarlasira forditott rész.

IL. A fogyasztasi modellekre vonatkozoé
altalinos osszefiiggések

E modellekre vonatkozé altalinos feltételek és osszefiiggések részletes téar-
gyalasat illetGen lasd pl. [8], [21]. Itt roviden Osszefoglaljuk a legfontosabba-
kat.

Tételezziik fel, hogy az egyes fogyasztéi javak irant megmutatkozo6 kereslet
a jovedelemtdl és az osszes termék aratoél fiigg, és irjuk most fel ezt az Gssze-
fliggést a nomindljovedelem és -drak segitségével:

gy =iy (Bl « At alt)s, (=150 - 00 (1)

ahol F,(...) differencidlhaté fiiggvény.
Nyilvan fenn kell 4llnia a

Z: P =R (2)
i-
osszefiiggésnek. Legyen
qi 1)1
“i e [ei——
R

vagyis a jovedelemnek az i-edik termék megvasarlasara forditott hanyada.
Vezessiik be a

TP 0P = fi(Py, ..., Py R)

jelolést. (2)-bsl nyilvan

_ bl Py .. Py R)

% =
R n
-Zlfj(P" BT i )
Jj=

Fel szoktik tételezni tovabba, hogy a keresleti fiiggvény 0-adfok homogén:
vagyis

(2a)

F{5P,, ... kP ER) = FyP,, ..., P, R). (3)



FOGYASZTASI MODELLEK 293

Ennek az utébbi feltételezésnek a jogosultsiga nem egyértelmii. Feltétleniil
jogosult lenne, ha valamilyen okbdl sziikségessé vilna ugyanazoknak az arak-
nak (és jovedelmeknek) kiilonbozé pénzegységekben wvalé kifejezése, mert
éppen a (3) tulajdonsag biztositja, hogy a kereslet fiiggetlen'legyen a pénz-
egység megvalasztasatol. Ez azonban gyakorlatilag aligha sziikséges. Viszont,
ha a fogyasztéi magatartiasban érvényesiil egy olyan szemlélet is, hogy minél
dragabb valamely termék, sziikségszerien annal kivdnatosabb, ,,jobb” is,
az ilyen magatartast jobban le lehet irni nem homogén fogyasztasi fiiggvények-
kel. Egyes empirikus vizsgalatok igazoljak ezt a megfontoldst. (Lésd [13].)

Fontos szerepiik van az

g R
Er(q) = q’-—,z:l,...,n;
aR ¢,
P;éllandé,j =1, ..., n,
mennyiségnek (jovedelemrugalmassig), tovabba az
P,
K ,_Adq’»--vJ, R ETR) [P
P;(q() dP 4 7

R és P, (k = j) allando,

drrugalmassdgoknak, amelyek durvén azt fejezik ki, hogy a jovedelem,
illetve a j-edik ar 1 szdzalékos megvaltozésakor hany szézalékial véltozik meg
az i-edik termék fogyasztisa.

Belathat6, hogy
d(log F)

a(log &)

Az 4r- és jovedelemrugalmassigok kozott fenndllnak a kovetkezs ossze-
fiuggések:

EJ[F(©)] = (4)

n
iz: %; EP,(‘I;‘) == &y (j =1..., n)- (5)
(A (2) egyenlet P; szerinti differencidlasaval); valamint
(‘§ Epj(qi) | = ER(Q[): (i = 1) ORCAC 7n)' (6)

(A (3) osszefiiggésbdl.) Tovabbéa (5) és (6) miatt

f‘§| % Ep(q) = 1. (7)
Az Fy(Py, ..., P,; R) figgvényt az elséfoka tagokig Taylor-sorba fejtve,
kapjuk:
dg; 4P,
l = Eg(q,) E+ 2 Ep(q; P] (8)
illetve (4) felhasznaldsaval:
d(log ¢,) n 3(log q,)
d(logg;) =————= -d(log R) > ——2 2L d(log P; 8
Qo8 0) = iog Pt L (8a)

8 Szigma
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A (8) osszefiiggésbdl lathato, hogy altaliban n? drrugalmassdgot és n jove-
delemrugalmassigot kell meghatiroznunk, amelyek kozott 2n szdma ossze-
fuggés all fenn [(5) és (6)], tehat n*> — n a fiiggetlen paraméterek szdma.

III. A fogyasztasi modellek specialis osztalyai

Az (1)—(3) modellben szereplé F; fiiggvényekben altalaban mindenféle
helyettesitési, jovedelem és komplementaritisi hatds kifejezédhet. Nines
viszont semmiféle kiindulépontunk ezeknek a fiiggvényeknek a megvélasz-
téasdra. Gyakorlatilag azonban nem is sziikséges ilyen altaldnos modell, mert
a becslésitkre felhaszndlhaté adatok nem tartalmaznak annyi 4drvaltozdst,
amennyi megalapozott kovetkeztetések levondsihoz sziikséges.?

Ez a felismerés volt a kiindul6pontja azoknak a vizsgélatoknak, amelyek
arra iranyultak, hogy milyen leegyszer(isitG feltevések lehetségesek a keresleti
fiiggvényekkel kapesolatban és milyen informéciékat kaphatunk bel6liikk azok
alakjara, tulajdonsdgaira nézve.

A) Kétvaltozos keresleti fuggvények
A keresleti fiiggvény leegyszeriisitésének egyik kézenfekvs modja, ha fel-

tételezziik, hogy valamely joszag irdnti kereslet csak a redljovedelemtdl és a
széban forgé termék redlaratol figg: ;

¢ = F(r, p). (9)
A Py(P,, ..., P, arindexrdl feltételezziik, hogy differencidlhaté és homogén
linearis fiiggvény, tehat
P8Py .« PG = E PPy < o 1, By
A homogenitas miatt
,Z. Ep(Py) = 1 68 (10)
X7 e (;; e ﬁoj :}‘)(.) N (11)

Keressiik tehat az olyan
filr,p) =p, * F(r,p), G=1,...,n) (12)
fiiggvényeket, amelyekre

3 ) =1, (13)

3 Mint Deaton és Wigley megjegyzi (ldsd [4]): ,,Az empirikus kutatdsokbodl szdrmazs
drrugalmassdgokban szinte elkeriilhetetleniil nagyobb szerepe van a modell struktirdja-
nak, mint az empirikus tényanyagnak.”
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Fourgeaud és Nataf [6] adtdk meg az ilyen fogyasztdsi modellek 4ltaldnos
alakjat. Gondolatmenetiik a kiovetkezd: '

(11)-bél kifejezve p,-t,

Pn = Yl(pl’ R )pn—l)’
és ezzel (13) a
n—1

2; ff(r’ pl) + /n [7‘, W(p1* e ’pn-—l)] = (14)
1= "
alakot olti. p, szerint differencidlva

aof ; 0 0
_}i+_£”_._lp:0 E=1,..., n). (15)
8}], O'f/ 8p,

Az altalénos esetben, amikor (15) bal oldaldnak mdsodik tagja nem zérus
(ellenkezs esetben ugyanis trivialis fiiggvényt kapunk):

af; [ o
LTI . SPRPRE i
Opi| 0p1  Op;| Opy
Ebbdl r és p; kivételével a tobbi valtozét rogzitve:
of, oY of, oY
—Lrp)=— (.. P D) (D) — (DY, ...,p ..., DR).
Eip,-( P o, Vot P Pn apl( %) - (P P ph)-
(17)
Legyen
0
T, ) = K(r) bs
9Py
oW oW
i ik ai(p), ¢=2,...,n—1). (18)
9p; | opY
Tehat
of;
,"fﬂ (, p:) = K(T) al(pl))
op;
és ha bevezetjik az !
s a;(p;) dp; = Ay(p,) (18a)

jelolést, akkor
filr,p)) = K(r) A(p)) + b(r) (G=2,...,n—1). (19)

Konnyen beldthatd, hogy f,(r, p,) és f,(r, p,) is a (19) alakban irhaté fel.
Tehit az olyan fogyasztasi modellek, amelyekben a fogyasztis csak a redl-
jovedelemtdl és a megfelels j6szag realaratol figg, ;

i,i)ZK Ai i bi ) e el 20

alakuak, ahol fitr. 2 (1) Ai(pi) + bi(r), (¢ n) (20)
~ A(p) =0 és gt (21).

o =r i

|*



296 TENYI GYORGY

A (18) és (18a) egyenlethdl lathats, hogy az A, (p,) egyiitthaték és a P,
arindex kozott osszefiiggés van. Ha

PP, ... P):[zna.Pﬂ]W
0 1 ) n & i i )

ahol X' @, = 1, akkor ehhez az drindexhez az
filr, p) = K(r) (a;pf — ) + b, -7, (i=1,...,2) (20a)

alaki modell tartozik, ahol 2'b, = 1.
Hasonléképpen a

PollPy o3, P} = 11( P
arindexnek, ahol X' a; — 1, az
filr, ) = K(r) (@;logp; + b) +a;, - r (t=1,...,n) (20b)
modell felel meg, ahol 2'b, — 0.
A (20)—(22) modellben valamely jészag iranti kereslet az drindex kozveti-
tésével fiigg a tobbi joszig aratél. Az drrugalmassigok kiszamitdsinak maod-
szerére visszatériink.

B) R. Frisch mddszere az drrugalmassigok kiszamitdsdra

A fogyasztési fiiggvények specifikdlisinak egy mésik (inkabb csak médszer-
tanilag érdekes) autja az, hogy feltételezziik: a fogyaszté maximél egy

u(qu ) g (In) (23)

hasznossigi fiiggvényt, amelynek léteznek a

o "
‘*,‘ (@ =1,...:n)
6(],'
illetve
02 R [
_(_1 (t,j=1,...,n)
dq, 9q;
parcidlis derivaltjai, ahol
ou
;' aiee o 0.
aq,

és a keresleti fiiggvényt ebbdl vezetjiik le. (Lasd példéul [8].)
A (2) feltétellel felirjuk a Lagrange-fiiggvényt:

u(ql """ qn) )‘(qu Pi T R)’ (238)
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ahol 1 a Lagrange-szorz6. Az optimalis (¢}, . . ., ¢%) pontban (23a) derivaltja-
nak nullava kell valnia, tehat
Uilqhs v« Q0 = AP, = 1,... ., n), (24)
ahol
_ Ou
g | oq; i

A (24) egyenletrendszer megoldhaté:
¢=F(R,Py,...,P,), (i=1,...,n), (25)
A=FyR,P,,...,P,).

Az ilyen F; fogyasztasi fiiggvényekre a (2)-(8) osszefiiggéseken kiviil érvé-
nyes még az

Er(q) + Ep(q) o = Eglqy) + Epfq) o (k=1,... , 1) (26)

tgynevezett Slutzky-egyenlet is. (Lasd példaul [8].)

Tehat a (23) hasznossagi fiiggvény létezésének feltételezésével a fogyasztési
modell fiiggetlen paramétereinek szima 722 —n-re csokken, és a hasznossigi
fiiggvény tulajdonsigaira vonatkoz6 tovabbi feltevésekkel mégjobban csok-
kenthetd.

Ragnar Frisch [7] vezette be az

]q,-(ui) = 312 . & 5
q; U
mennyiségeket, amelyek azt fejezik ki, hogy az i-edik jészdg utolsé elfogyasz-
tott egységének hasznossiga hogyan fiigg a j-edik jészdghol elfogyasztott
mennyiségtsl. Az

T IR

7l

Ey(u;) =0 (Bj=1...,nm;i%3) (27)

feltevés mellett levezette a kovetkezd osszefluggéseket:

Epg) = En(q,-)[a,-—lff(%‘-q-ﬁJ, G=1,....n)  (28)

és A
Epjg) = — ER(q,)aj-llif%‘(f;)), Gj=1,...,m0%5). (29)

— K Lp\Y;

Tehdt, ha ismerjiikk az «; ardnyokat, az Er(q;) jovedelemrugalmassigokat
és egyetlen direkt drrugalmassigot, akkor a (27) feltétel teljesiilése esetén az
osszes tObbi drrugalmassdgot ki lehet szamitani. A (27) feltétel ekvivalens azzal,
hogy a hasznossigi fiiggvény additiv vagy alkalmas monoton novekvd transz-
formaciéval additiv alakra hozhaté. A feltétel empirikusan nem ellendrizhets,
mégis szamos szerzG — tobb-kevesebb fenntartdssal - kozol olyan eredmé-
nyeket, amelyeket ezzel a mddszerrel kapott. Természetesen minél kisebb
a termékkategoridk szdima, annal nagyobb valészintiséggel lehet olyan kategori-
zaldst talalni, amely mellett a rokonsigi hatésok kikiiszobolhetk.
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IV. Empirikus alkalmazisra javasolt fogyasztisi modellek

Konkrét fogyasztisi modellek megszerkesztésének kézenfekvs kiindul-
pontja valamilyen, az empirikus vizsgilatok sordan bevalt jovedelem-fogyasz-
tas oOsszefiiggés (Kngel-gorbe) felhaszndldsa .t

Az aldbbiakban ismertetends négy modell kiziil hdrom vezethets le ily
modon. A Houthakker-modell kiindulé pontja némileg eltérs.

A) A kettos logaritmikus modell

Ha feltételezziik, hogy az dr- és jovedelemrugalmassdgok allanddk, akkor
(8)-bdl kapjuk:

n
¢ =c¢ B J[ Pu, (i=1,...,n). (30)
J=1
Ezek a fiiggvények vagy tobbé-kevésbé leegyszeriisitett viltozataik

kénnyen becsiilhetok és a keresletkutatésban régéta elterjedtek. (Lésd pl.
[16].) Tulajdonképpen azonban csak egy specidlis osztalyuk sorolhaté a fo-
gyasztisi modellek kozé.

Ugyanis a (3) homogenitési feltétel miatt

n
a; = 2“ b/-/', (Z = ]) SRR 7’?‘).
J=1

A (2) feltétel pedig altaliban csak akkor teljesiil, ha
G ==l n(g)) =il g (e ==t Lo ol
Ugyanis legyen a; > 1 V:;la,milyen i-re. Ekkor
% P,
R

létezik tehdat olyan R, hogy ¢, P//R >~ 1, ha R - R, tehdt (2) nem teljesiilhet.
Ezért 0, <1, (6 =1,...,n). De a; <~ 1 sem lehetséges, mert (30)-t (2)-be
helyettesitve és R szerint differencidlva:

n

il 108
24P
=1 7

»'oo, hey K~ co,

=1,

(P

q; P,

i=1

vagyis
24Pl a)=0,
i=1

ebbdl (mivel a baloldali ésszeg minden tagja nemnegativ),
G — LM (= e ),

* A szébajohet6 Engel-gorbék szinte teljes felsoroldsdt és tulajdonsdgaik elemzését
illetéen lasd [9].



FOGYASZTASI MODELLEK 299

B) A rotterdamt modell
A modell kiindul4 pontja a (8a) dsszefiiggés (lasd [2] és [19]). Tehat nem az
egyes termékek osszes fogyasztésirdl tételezziik fel, hogy a (30) logaritmikus
fiiggvénynek megfelelden fiigg a jovedelemtdl és az araktol, hanem csak a fo-
gvasztés, illetve a jovedelem novekményét tekintjiik két id6pontra vonatkozo
logaritmikus fiiggvény kiilonbségének. A modell alakja:

A(log q,) = a,; [A(log R) ;.g: o, A(log Py)] +

+ 3 b, [4(og P,) 2 a2, Allog P,)],
j=1 fo=

ahol példaul
A(log q;) = log ¢? — log ¢{'=").

A rotterdami modellben az 4drviltozdsok hatésa harom részre van bontva.
Az els szogletes zardjelben levs osszeg a jovedelemeffektust fejezi ki, a méaso-
dik s/()gl(,t(,s zaréjel pedig a helyettesitési hatast képviseli. Ez az utGbbi maga
is két részbdl tevidik ossze. Ugyanis a (2) Osszefiiggés miatt két véletlenszertien
kivalasztott joszag kozott a helyettesitési hatds a valészintibb. Ezt az |, alta-
lanos” helyettesitési effektust le kell vonni a tulajdonképpeni specifikus he-
Iyettesitési hatdst kifejezé 2'0;; A(log P;) taghol.

') A Houthakker-modell

Kiindulhatunk a (2a) i)sszefﬁggésb(’il. Ebbdl ugyanis

Ky P,
Zf.

9=

A (2) feltétel teljesiilését tulajdonképpen tetszdleges f; fuggvények biztositjak
de Ggy kell ezeket megvélasztanunk, hogy ¢; az R, P,, , P, valtozok alkal-
fi =w

mas fiiggvénye legyen.
Houthakker ajanlotta [11] az
‘R W
v
R i1
"[F
=t (=1...,n).

i

Eglq; Pilq;P) = C

helyettesitést. Ezzel

n[\/z\

Belathaté, hogy

ij
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vagyis barmelyik két kiaddscsoport hanyadosinak jovedelemrugalmassiga
alland6. A kereslet jovedelemrugalmasséga:

Ep(q)) =1+ b — _Zlbj“j-
Jj=

D) A linedris modell

Ezt a modellt eredetileg L. Klein és M. Rubin ajanlotta. Tovabbfejlesztése
és alkalmazésa R. Stone nevéhez flizédik. (Lésd [17], [18].)

P = a;P; + b (R - s'a'ij)y (31)
ol

ahol 2 b, = 1.

Ez azt jelenti, hogy a fogyaszto jovedelmének egy részét , alapfogyasztasra’
kolti, a fennmaradé részt pedig linedrisan, de a rogzitett résztdl altalaban
eltér6 megoszlasban kolti el.

A (31) fiiggvényhez tartoz6 jovedelemrugalmasség:

bR b
TR Db N
R(ql) qP, %

1

Az érrugalmassag:

b
EP,(Q:’) = bij ‘(ﬂ 1] —lajpf’

i q; P;
ahol
_Lhat =y,
Y0, had o< g

Ebbdl lathat6, hogy inferioris javak esetén a megfeleld b; <~ 0. R. Stone
megmutatta (ldsd [17]), hogy ha minden b; > 0, akkor komplementaritis
nem lehetséges a modellben. A javak kozotti helyettesitést azonban a modell
képes figyelembe venni. Kimutathaté, hogy a (31) modellnek megfelelé Kngel
gorbe linedris, a sajat ar és a fogyasztis kozotti osszefiiggés pedig hiperbolikus.

Megmutatjuk most, hogy a linedris modell a (20a) modellnek egy speciélis
esete.

Végezziik el a kiovetkezs dtalakitast: legyen

n
—y

K == z a,',
i=1
0, ==,
K
Pozzn?@Pi- (32)
i=1

Ekkor
q;pi = KO, p;, — b)) + b; R. (33)
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Lathaté, hogy (33) specidlis esete a (20a) modellnek, mégpedig
K(r) = K = allandé és :

=1,

tovabba ellendrizhetd, hogy a (21) és (22) feltétel is teljesiil.

Tehat a linearis modell szerint valamely termék fogyasztésa csak a redl-
jovedelemtdl és az illetG termék realaratol fiigg, ha az drindexet a (32) ossze-
figgéssel definialjuk.

A linedris modell merevségéért némi karpétlast nytjt, hogy az a;, b; para-
méterek idSbeli 4dllandésigénak feltételezése feloldhaté — tehdt bizonyos di-
namizmus viheté a modellbe, anélkiil, hogy a becslési problémak megoldhatat-
lann4d vélnénak.

Hérom dinamizalasi kisérletet ismertetiink (ldsd [4], [15]):

a) Legyenek a paraméterek az id§ linearis fiiggvényei:

a; = af + af* - ¢
és
by = bp + b* - 4,

ahol ¢ példaul években fejezhets ki. Ez a valtozat akkor latszik célszerfinek,
ha feltételezhets, hogy a paraméterek valtozdsit okozé dinamikus hatésok
késés nélkiil érvényesiilnek.

b) Tételezziik fel, hogy a paraméterek az el6z8 idGszak fogyasztasatol fiigg-
nek:
) @y = af + a¥* - g;
és

by = b + bf* “Git—1-

c) Tételezziik fel, hogy a fogyaszté R pillanatnyi jovedelme egy éllandé
vagy az idSben szabdlyszerfien valtozé (permanens) R részbél, illetve egy

véletlenszer(i (tranziens) R — R részbél 4ll, és hogy e két jovedelemrészt
a fogyaszté linedrisan, de eltérd ardnyok szerint osztja fel a jészdgesoportok
kozott: } 3
4P =a,PE+b(R—R), 6=1,...,n)
ahol
L‘a,- =z z,‘b'. e l

Ez a modell mér nem lineéris R-ben, de specialis esete (20)-nak mégpedig a

- R
0

valasztas mellett.

E) A modellek 6sszehasonlitisa

Ahhoz, hogy a fenti modelleket egybevethessiik sziikséges, hogy azonos
adatbézison, azonos statisztikai médszerekkel készitett becslések illeszkedését
értékelhessiik.

A szerzének két ilyen Gsszehasonlité vizsgdlatrdl van tudomésa. Az egyiket
K. Yoshihara végezte [22], aki a Houthakker-modellt és a linedris modell
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alapvaltozatat alkalmazta 1900 1955 kozotti japan adatokra, 6t joszagkate-
géridban. A linedris modellel egyértelmiien jobb eredményeket kapott, mint
a Houthakker-modellel.

R. W. Parks [14] a rotterdami modellt, a Houthakker-modellt, valamint
a linearis modell alapvaltozatat és a) dinamizalt valtozatat hasonlitotta Ossze
18611955 kozotti svéd adatok alapjéin, 8 joszdgesoport alkalmazdsival.
A rotterdami modellel kapta ,atlaghan’ a legjobb illeszkedést, noha négy
joszdgesoportban a dinamizilt linedris modell valamivel jobb eredményt
adott. A tébbi modell egyértelmiien rosszabbul volt illeszthets az adatokhoz.

V. A haztartasstatisztikakon és az idésorokon alapulé szamitasok
osszehasonlitasa

[smeretes, hogy a keresztmetszeti, illetve az idGsor-adatok alapjan végzett
szamitasok tobbnyire eltérs eredményeket adnak. Ennek egyik oka az, hogy
amikor a jelenleg kis jovedelmii fogyasztoi egységek elérik a jelenleg nagyobb
jovedelm(i egységek jovedelemszintjét, fogyasztisszerkezetilk nem lesz sziik-
ségképpen azonos az utébbiak mai fogyasztasszerkezetével. Van azonban
még néhany olyan tényezs, amelyeknek hatdsa tobbé-kevéshé kisziirhetd.
A tovéabbiakban ezekkel foglalkozunk.

A) Redljovedelem és redldr, nomindljovedelem ¢s nomindldar

Az idésorok vizsgalatindl rendszerint drszinvonallal deflalt jovedelmek és
arak, a keresztmetszeti vizsgdlatokban pedig nomindlirak és -jovedelmek
szerepelnek. Megvizsgilandé tehat, milyen osszefiiggés van a kétféle médszer-
rel szimitott rugalmassigok kozott.

Ezt a vizsgdlatot végezte el Fourgeaud és Nataf [6] az dltaluk kidolgozott
(20) modellre vonatkozdban.

Kiszamithat6, hogy

Er(q:‘) = ER((II)! (348')
EP/(qi) " EP;(I)U) Er((],) -+ Eﬂ((ql)' (34b)
EP:(‘]:‘) = EP((PO) E.(q) + EP‘(qi) i Em(qi)- (34c)

Tehat a redl-, illetve a nomindljovedelem alapjin szamitott rugalmassigok
megegyeznek, de az Arrugalmassigokrdl ez dltalaban nem dllithaté. Ezekbdl
az Osszefiiggésekbdl kiszamithatok a (20) modellben az Arrugalmassigok,
ugyanis (34a)—(34c)-t (6)-ba behelyettesitve:

1+ Bplg) - —2— =1 4 Epfg) - —2L .
. EP«(P()) P;(q/) EPI(PO)

Tehat egyetlen arrugalmassigbdl kiszamithatjuk az osszes tobbit, ha az «;
aranyokat ismerjiik.
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B) Az iddsorbdl és a keresztmetszetbol szdmitott jivedelem rugalmassdg eltérése

Egyes szamitasokbdl megfigyelhetd, hogy rendszeres eltérés van az idésorbél
és a keresztmetszetbsl szamitott jovedelemrugalmassag kozott.

Erre a jelenségre C. Fourgeaud a kivetkezd magyarazatot adta (ldsd [5]):
legyen n a termékek, m pedig a keresztmetszeti mintdban szerepld egyének
vagy jovedelemkategoridk szdma, legyen tovabba R{) és ¢) a j-edik egyén
jovedelme illetve fogyasztdsa az i-edik termékbdl a t-edik idGszakban. Legyen
a tényleges jovedelem és fogyasztas valdszin{iségi valtozd, példaul

R — [“g}j)(l o sff))

| 0= 800+ ),
ahol RY és qif) a jovedelem, illetve a fogyasztds permanens része, &/ és 7 0

varhaté értéki, a permanens résztél fiiggetlen és ahhoz képest kicsiny valé-
szinliségi valtozok. Ekkor, ha

v = log R és )} = log qf)),
akkor kozelitGleg
vf-’) ks 551) =L 55_1)
és

A4 = 35'3 + 7.

Tételezziik fel tovabba, hogy & és 7} kozott j-t3l és t-t61 fiiggetlen linedris
regresszié van és a regresszios egyiitthaté u;. Legyen a haztartésstatisztika
alapjan szamitott regresszio

zf’% = a;; - o) + biy
Tételezziik fel végiil, hogy ha a permanens jovedelem és fogyasztds mérhetd
lenne, akkor a =
4N =a; - v + b,
osszefiiggést taldlndnk kozottiik. Ekkor bebizonyithats, hogy

| e
(li‘, = a;

aszerint, hogy

S

M = ;.

Mérmost az & és az ¢} valdszinfiségi véltozokra vonatkozé feltevések
miatt az idGsorok adatai a permanens jovedelemmel és fogyasztassal azonosit-
haték az igy kapott regresszids egyiitthat tehat a,-vel egyenld, viszont ke-
resztmetszeti adatokkal szdmolva az a,; , egyiitthatékat kapjuk. A u, < a;
eset az alapvets fogyasztési javakra, a u, > a; eset pedig a luxuscikkekre
vonatkoztathaték. Kz egybevig egyes kutatéknak azzal a megéllapitasival
(lasd [5]), hogy keresztmetszeti adatokbdl az alapvets fogyasztdsi javakra
kisebb, a luxuscikkekre pedig nagyobb jévedelemrugalmassig adédik, mintha
idGsoradatok alapjan szamolunk.



304 TENYI GYORGY

VI. Az osszkereslet és az osszjovedelem felhasznalasa az egyéni
fogyasztasi fiiggvények becslésére

Az egyéni fogyasztési figgvények becslésének vagy keresztmetszeti adatok-
bél kellene torténnie (mégpedig eléggé szilik jovedelemkategéridkkal), vagy
pedig egyetlen fogyasztéi egység idGsor-adatait kellene felhaszndlni erre a
célra. Ilyen adatok azonban ritkan dllnak rendelkezésiinkre.

Ha azonban ismerjiik a lakossig jovedelemeloszlasat, akkor ezt felhaszndl-
hatjuk az egyéni fogyasztasi fiiggvények kiszamitésira. Legyen a jovedelem
eloszlasfiiggvénye  f,(v), az egyes termékek osszfogyasztisa Q; , és ¢(R) az
egyéni fogyasztasi figgvény. Ekkor

Qi = | (R f,(R) dR. (35)
0

Ismeretes, hogy a jovedelemeloszlis sokszor kielégitGen kozelitheté a két-
paraméteres log-normalis eloszldssal (lasd példdul [1]), amelynek sfirfiség-
fiiggvénye

1 1
R) = ———exp — (log R 2!,
B = g 1[ —(log R — ]
ha R > 0; illetve f(R) = 0, ha R < 0.

q:(R) két specialis megvalasztisa mellett a (35) integral zart alakban eld-
allithato.

1. Legyen ¢,(R) = a;R", ekkor kiszamithat6, hogy

9 D

2 2
Q; = a; exp [‘u b; + »b’;LJ :

Vizsgiljuk meg, milyen Osszefiiggés van az eloszlis jellemzdii és az dtlagos
kereslet kozott.
A lognormdlis eloszlas varhat6 értéke:

o2
@) = expu 5.
szorasnégyzete pedig:
D2(&) = M?(e”* — 1).
Ebbal
Q, = a (VDT B -n - D,

Lathaté, hogy ha j—?j—«» 0, akkor

Qi — a; - M,
tehat ekkor az dtlagos kereslet és az dtlagos jovedelem kozott ugyanolyan
osszefiiggés van mint az egyéni jovedelem és a kereslet kozott. Tovabbd
L 1,

v i ™ e i
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tehat ha b > 1, akkor (rogzitett atlagjovedelem mellett), az atlagos kereslet
a szérdsnak monoton csokkend fiiggvénye.

Ha az 4tlagos jovedelem és az 4tlagos kereslet kozotti tsszefiiggést kivanjuk
vizsgalni, akkor célszeri (36)-ot kissé Atalakitani:

: 2
Q; = a;exp|(d — b)) %J - Mb% = ¢, M¥,

2. Legyen ¢,(R) = a; + b;log R. Ekkor belathaté, hogy
Qi=a;+bpu=a; — bfg2:+ b;log M.

Tehdt az egyéni, illetve az aggregélt fogyasztasi fliggvények — lognormalis
jovedelemeloszlast feltételezve — mindkét esetben azonosak, eltérések csak
a paraméterekben vannak.
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