FOGALMAK ES MODSZEREK

MaJor IvAN

Jegyzetek Piero Sraffa konyvéhez
(,,Aruk termelése aruk révén’’)*

A kozgazdasiagtan torténete és a modern gazdasigelmélet szempontjabdl is
fontos miivet — Piero Sraffa két és fél évtizedes munkédjanak osszefoglalasit —
jelenteti meg a K()/;;d?dasagl- és Jogi Konyvkiadé.

Régi problémak 1j oldalainak feltarasaval és Gj kérdések megfogalmazdsa-
val-megoldiasaval gazdagitja Sraffa az elméletet. Csak néhdnyat emelnék ki
az izgalmas problémdk koziil, amelyekhez Sraffa segitségével juthatunk el:

1. Hogyan fejthetd fel Ricardo értékelméletének logikai szovete ?

2. Kidolgozhaté-e, és ha igen, milyen szempontok alapjan a neoklasszikus
elmélet belsé kritikdja?

3. Milyen a logikai viszony a ricarddi, illetve egy ricardéi alapelvekt6l nem
idegen altalanosabb értékelmélet és a marxi elmélet kozott ?

4. Milyen is a ,,t6ke természete’ ?

Ezek, és ehhez hasonl6 kérdések meriiltek fel a Sraffival foglalkozé irodalom-
ban. A nyugat-eurdpai tuddsok elsGsorban a sraffai gondolatok elméleti el6z-
ményeivel és kivetkezményeivel foglalkoznak (pl. a Cambridge-i iskola), de
megfogalmazodott az az igény is, hogy Sraffa elméletét felhasznaljak a gazda-
sagi tervezéshez.

Ez az irds arra vallalkozik, hogy néhdny ponton szigortan a konyv értelme
szerint tovabbgondolja P, bmf[a, i()lyt(uh,xto 0'()ndOI<Ltd,It Ezen tal pedig
igyekszik megvilagitani a sraffai terminoldgiat.

Maguk a gondolatok és a fogalmak e miiben gyakran osszecsengenek a jol
ismert Marx_—Leontief - Lange-féle ,,input-output szemléletd” modellek fogal-
maival. A f6 nehézséget épp ez a felszini hasonlésig okozta. A k«)nyvbol

remdéljitk — vildgossa valik, hogy a kozgazdasdgtannak egy mdsfajta, j
szemléletével dllunk szemben.

A konyvet Gdcs Janossal és Kovies J. Matyédssal egyiitt forditottuk. Gyakran
haszndltunk a forditdsban is — tehdt a szerzét hiien kovetve — utald elnevezé-
seket, amelyek nem magvardzzik, esak jelolik a fogalmakat. Kz azért is fon-
tosnak tiint, mert el6fordul, hogy létezik az utald elnevezéshez kozel esS foga-
lom, de az egészen mds jelentéssel vonult be a szakirodalomba, mint amit
a szovegben jelolhetne. Kzért inkabb villaltuk, hogy a nem maguktél értet6da
fogalmak megnehezitsék a kinyv olvasasat, csak hogy a félreértést elkeriiljiik.
Erre most mut(mmk egy szemléletes példat. Sraffa gyakran hasznélja a ,,sclf-
replacing system” kifejezést. A marxi terminol6giabol pedig jol ismert az Gjra-
termelés fogalma. A kett§ kozotti hasonlésdgot ldtszolag még szorosabba

* A mii eredeti cime: Production of Commodities by Means of Commodities, Prelude
to a Critique of Economic Theory. Cambridge, 1960. University Press. X1I/98 lap.
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teszi, hogy Sratfandl is elvalik a tobbletet termelS | self replacing system’”
— amit mi 6nhelyredllité rendszernek forditottunk — attdl az esettdl, amikor
nem keletkezik tobblet. Mégis vaskos hiba lett volna, ha az egyszeri és bovitett
(jratermelés fogalmait haszndljuk. Nem pusztian azért, mert Marx az ujra-
termelés alatt tarsadalmi Gjratermelést értett, tehdat a tarsadalom osztalyainak,
intézményeinek, stb. ﬁjratcrmclését is, mig Sraffanal errdl szé sem esik.
A lényeges kiilonbség mar abban is fellelhetd, hogy mig Marx feltételezi, hogy
a termelés kiilonféle teriiletei kozitt eleve létezik naturdlis egyensuly, tehat
az értékbeni egyensuly létezésének nines gazdasigi akadalya, addig Sraffindl
a gazdasag csak akkor juthat egyensilyba, ha egyszerre kétoldaltian képes azt
megtenni — naturdlisan és értékben egyarant.

A marxi rendszer viszont egy masik szempontbdl altalanosabb. A termelési
folyamatot dinamikusként kezeli (bar szorosan megszabott elméleti hatarok
kozott), mig Sraffa a gazdasig egy tetszlleges allapotardl ad kozgazdasagi
képet.

A miiben igen gyakran elnfordulnak olyan megallapitasok, verbalisan meg-
fogalmazott matematikai tételek, melyek bizonyitatlanul, s6t sok esetben
megmagyardzatlanul maradnak. Célszertinek latszott elvégezni ezeket a bizo-
nyitasokat, mert éppen ezaltal valt nyilvanvalova, hogy miben &ll a sraffai
gondolatrendszer sajitossiaga.

Jelolések

Sraffa az egyes termékeket az ,,a”, ,b”, ..., , k" kisbetlis indexekkel, a fel-
haszndlt, illetve el6allitott mennyiségeket A, B, .. ., K nagybet{ikkel jeloli. Igy
példaul az i termék esetében a termeléshez felhasznalt termékmennyiségek
rendre 4, B, ..., K; a termelés eredménye pedig I.

Newman cikkében [1] egyénien nagyvonali, de kényelmetlen jelolés-
modnak tartja Sraffa szimbolum-rendszerét. Elvileg nines akadalya, hogy
Newman alapjan a szokdasosabb matrix-algebrai jelolésekre térjiink at, a kovet-
kezdképpen:

Legyen A = A, B= A, ..., K = 4,.

Nem korlatozza az érvelést, ha az A;-k mindegyikét egységnyinek vilasztjuk,
tehat A; — 1 minden i-re.

Ezek utan

.
A, =ay, B,=ay, ..., K,=ay
Ve e s P e = R
Ay =y, By =y, ..., K, = a.

Az atindexelés szabalya igen egyszerii: ha az abe betfiit sorszamokkal latjuk
el (@ = 1,b =2, . ..), akkor az eredeti kisbetiis index sorszama lesz a sorindex,
mig o nagybet(i sorszama az oszlopindex.
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Hasonl_()an Po = P1 Py = Pa -+ - Pk = Pr a2 édraik,qa = Qs = Qg5 o Q=
= q, pedig a termelési szintek vektora. Most mar hasznalhatjuk a szokésos
matrix-algebrai felirdasmoédot tehat

Tyss Wiy 4w Wiy Py q,

_ | Q915 Qgss ... Qo _ T, s
i [t : p=|% L
pyy Qpgy - o Qg \Di v

Meg kell azonban jegyvezni, hogy az egyéni jelolésm6d — azon a Sraffa altal
kimondott szdndékon til, hogy nem-matematikusok is konnyen kezelhessék —
éppen arra utal, amiben Sraffa el akar kiiloniilni példaul a Walras—Cassel—
Leontief-féle gondolatrendszertél. Maga is leirja az el6széban, kés6bb sokan
masok be is bizonyitottak, hogy rendszere nem épiil az dlland6 hozadék fel-
tevésére.

Ezért tehat nem is élt olyan jelolésméddal — az a;; koefficiensek kiirdsa-
val —, ami ezt a gondolatot sugallnd.

Onhelyreallité allapot az onfenntartéo termelés esetén

Sraffa az onhelyreallitas allapotat a 2’ a;; = A; (1 =1,2,...,k) azonossa-

4
gokkal jellemzi. Ez a feltevés magéban foglalja a termelés és a fogyasztds teljes,
naturalisan is meglevé globélis egyenléségét, de semmiképp sem jelenti a tech-
nikai egyiitthaték vdltozatlansdgat. Annyit kot ki csupén, hogy

1. ugyanazokat a termékeket és ugyanolyan mennyiségben termelik, mint
a megel6z6 periédusban,

2. a termelési rendszer egészében felhasznédlt termékmennyiségek is valto-
zatlanok.

Hogy azonban az egyes termékfajtak osszmennyisége miképpen oszlik el
az egyes ipardgak kozott, arrél semmit nem 4llit, vagyis megengedett a ter-
mékek megoszlisianak valtozdsa.! Ez pedig azt jelenti, hogy az ipardgak
koziil egyeseknek megnéhet, mdsoknak csokkenhet a produktivitdsa, tehéat
végbemehet technikai valtozds is. Hangstlyozzuk, hogy nem novekedhet
a produktivitds egyszerre minden ipardgban, mert a valtozdsok csak az eredeti
azonossagok korlatjain beliill mehetnek végbe.

Nem mindig értelmezhetd azonban vildgosan az ipardgak produktivitdsanak
valtozdsa. A produktivitds novekedésén (illetve |, technikai fejlédésen’) itt
pusztén a technikai koefficiensek sajitos megvaltozdsat érthetjiik. Produkti-
vitds-novekedésnek tekintiink olyan véltozast, amikor egy ipardg kibocsatésa
véltozatlan marad, mikézben legalabb az egyik rdforditdsi tényez8je csokken.
Az igy felszabadult riforditdsnak azonban be kell lépnie egy masik eljdrds
termelési eszkozei kozé, hogy az eredeti azonossig fennmaradhasson. Ez pedig
ronthatja, de javithatja is az utébbi eljirds produktivitdsat. Errél az éltaldnos

I Kzek a feltevések még mindig igen szigoriak. Ha ugyani?t a vul(gm'igos lehetdségeket
egy sikkal dbrézoljuk, akkor ezen belill az dllandé technikai koefficiensek egy pontot
hatdroznak meg, mig a Sraffa feltevésein alapuld struktira egy egyenest eredményez.
Mindkett6 nulla-valészin(iségii.
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esetben semmit nem tudunk megéallapitani. Annyi azonban kijelenthets, hogy
amennyiben az egyik ipardg produktivitdsa ]avult akkor legalabb egy masiké
viszonylagosan romlott. Obsyefoglaloa,n bar az a;, ,,koefhuemek nem vélto-
zatlan nagysdgok, viltozasukat mégis korlatok kozé szoritja az dnhelyreallitas
kezdeti feltétele.

Ha egyes technikai koefficiensek zérussd valnak, akkor ez bizonyos esetekben
felborithatja az onhelyreallité dllapotot. Erre vissza kell térni a késébbiekben.

Bazis és nem-bazis termékek

Sraffa definicidszeriien bazisterméknek nevezi azokat a termékeket, amelyek
kizvetleniil vagy kizvetve minden termék termelésében résztvesznek. Minden
mas termék nem-bdzis termék. Bz pedig nem mds, mint a ricardéi gabona-elv
altalanositasa.?

Ricardo, ‘rtékelmélete kialakulasakor — azon a véleményen volt, hogy
a gabona kulesszerepet jitszik az drak és a profitrata mcgh.xta,r()/amb.m
Sraffa erre j6 magyarazatot ad a Ricardo-m{ivekhez irt eldszavaban. (L. David
Ricardo: Works and Correspondence.) A gondolat kézenfekvs, mert a gabona-
termesztés dgazatiban ezek a gazdasdgi kategéridk naturdlis mennyiségek
ardnyaiban illetve kiilonbségeiben jelennek meg, és igy az értékelés természetes
(Lmnv()km épiil. Ha ugyanis a g: abonatermesztéshez csak gabonat hasznalnak
fel (,l()le(rkcnt (vetomag és a munkasok fogyasztisa), akkor a bérrata és a
pmhtmm mértékndlkiili ardnyokban, a profit tomege pedig gabonamértékben
adott. (A profitrita (lnnen/,l()J.L tulajdonképpen l/uln, ha figyelembe vessziik,
hogy azt a tékedllomany utdn szamitjik. Ricardo ettdl eltekintett, és Sraffindl
sem jelenik meg explicite az , dllomany” és az , dramlds” megkiilonboztetése,
igaz, egészen mdis okokbdl, mint Ricardéndl.) Mindez azonban esak addig
marad hasznélhato elv, amig nem kell feloldanunk az egy-termékes toke fel-
tevését. Bz ugvanis azt jelenti, hogy végeredményben egyetlen dru jatszik
esak ,,bdzis” szerepet, a tibbi nem 1ép vissza a termelés korébe, hanem a
lakossdg személyes fogyasztisit alkotja. Pontosabban, az még megengedhetd,
hogy amennyiben a gabonatermesztéshen az input csak gabondbol all, akkor
minden egyes aru beléphet a sajdt termelésébe. Ha ugyanis az input-gabona-
mennyiség W, az output pedig W, akkor a profitrata

W —W,
W,

Barmely mas arura (pl. a £L-ra):

(VV/\"I)H' { ch/)l.')(] I ’-) [\rl'h
és ebbdl
b KW, KW

Pw u’ ”,k

2A j. termék bézistermdék, ha a;; > 0 mellett minden i,j-hez van olyan t, hogy (4 lij > 0.
Ha az A matrix csak bdzisterinékeket tartalmaz, akkor az A n'rm‘lu(,lblhs AZAZ
0 < (I+ A)k1, ahol k az A rendje. Kz biztositja, hogy A pozitiv dominindns sajétérté-
kéhez pozitiv sajitvektor tartozik.
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S6t megadhatd egy ennél altalanosabb, és egyben a lehetd legaltalanosabb,
eset is:

[ W, O 0 ..%0 ] P Wp,
W, 4, 0 ... 0 Da Ap,
W, A, B, ... @ p, | (1 +7) =] Bp,
Wi Ay By .o Ky lpk Kp;,

Tehat a termelési kapesolatokban nincsenek korok, azaz ha az egyik termék
belép egy masik termelésébe, akkor ez utébbi mar nem vehet részt az elgbbi
elallitasaban. A megfogalmazdsbol kit{inik, hogy a métrix alsG haromszogében
is lehetnek zéruselemek.

Hiaba altalanositottuk tovabb a rendszert, még mindig csak a gabona a
bazistermdék, mig a tobbi aru most sem lett azzd. Azt mar nem allithatjuk,
hogy csak a gabona visel ,,termel6” funkciokat, de a tobbi termék termels
funkecidi erdsen korlatozottak. Bz pedig tal szigora és irrealis feltevés, ha meg-
gondoljuk, hogy az el6bb leirt rendszerben a gabona ardnak véaltozasidval
a tobbi dru dra mindig egyiitt valtozik.

Sraffa megmutatja, hogy a ,,gabona-elv’ még altalanosabba tehetd, neveze-
tesen a gazdasigban legalabb egy, de tetszileges szamu bdzistermék létezhet.

Tekintsiik elGszor azt az esetet, amikor minden termék béazistermék. Mivel
ebben az esethen az A egy irreducibilis matrix, biztosan létezik egy és csakis
egy p > O arrendszer, amely visszadllitja a kiindulé allapotokat, tehat a ter-
melési rendszerben az onhelyredllitis végbemehet. Fel kell azonban hivnunk
a figyelmet arra, hogy a bazistermékek vektorai nem jelentenek egyben bazis-
vektorokat is a linedris algebra értelmében. S6t éppen hogy nem jatszanak
ilven szerepet. A k egyenlethdl all6 teljes rendszer biztosan osszefiiggd, hiszen
ki kell elégitenie az onhelyredllitds azonossigait. Természetesen nem arrol
van sz0, hogy az A matrix feltétleniil szinguldris. A ,bdzistermékek teljes
rendszerét” formalisan az (4; — 1) métrixszal tudndank megadni, ahol az utols6
oszlop a kibocesatasnak felel meg.

[tt jegyezziilk meg, hogy a rendszer szabadsdgfokinak dualizmusdban is
kifejezésre jut az drak és a technikai osszefiiggések korkoros meghatarozasa.
Az Ap — p feladathban ugyanis valamely p, tetszés szerint rogzithetd, és a tobbi
ar ebben a standard-ben fejez6dik majd ki. Legyen ez a rogzitett ar p,, nagy-
sdgat valasszuk 1-nek. Ugyanigy lehetGségiink van arra is, hogy £ — 1 egyenlet
segitségével a k-adik egyiitthatoit kifejezziik, kivéve egyetlen egyiitthatot.
Ha ugyanis az elsé egvenlet egyiitthatoit akarjuk a tobbi révén me%hatérozni,

K

akkor a,,-t megkaphatjuk A, — 3 a,, ..., ay-t pedig 4, — 3 a;; segit-
j=2 i=2

L . . ’”
ségével, de az a,,-hez még ismerniink kellene az A,-t is, ami azonban az elsG
egvenlethez tartozik. fgy tehdt teljesen szabadon vélaszthatjuk meg az a,,
vagy A, nagysigat, amibdl a masik méar egyértelmien addédik. (Pontosabban:

K
A, nem lehet kisebb, mint 3 a,;.)
“

]‘ - 1
Ha most visszatériink az Ap = p feladathoz, és felhasznaljuk, hogy p, = 1,
akkor a kovetkezd osszefiiggéshez jutunk:

6 Szigma
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ay, +a*p =1,

a + Alpl = pl,
ahol
P _
@F = (g Qg - - Gai)s
& = (@ag; Tags -+ <5 Qi)™

A’ = az A fennmaradé része,

P’ = (Pgs D3y -« -» D)™

A Sraffa altal is hasznalt eljaras (az egyik ar rogzitésével a feladat atalakitasa
egyenletrendszerré) a bazistermékek rendszerének egy igen mély tulajdonsa-
gara mutat rd. Az A eleget tesz a nem-negativitdsi kovetelményeknek is, és
igy az 1 maximalis sajatértékéhez tartozé arvektor a rendszer megoldésa.
Vilagos, hogy itt az (I — A)-nak szingularisnak kell lennie. Ha azonban az
egyik arat rogzitjitk, akkor a maradék rendszer linedrisan figgetlenné valik,
tehat a rendszer egy linearis algebrai értelemben vett bazisdhoz jutunk. Ezt
igy lathatjuk be: Ha az (I — A’) is szingularis lenne, akkor létezne olyan
d = 0, amelyre (I — A')d = O, és gy az 1 az A’-nak is sajatértéke lenne.
Feltehetjiik, hogy a d legnagyobb abszolut érték(i eleme egyben pozitiv is.
(Az eljelek mindig megvaltoztathatok.) Legyen ez d,,,, ! Akkor erre a sajat-
értékegyenletet felirva d,,,, — 3' a’;d,. Ha figyelembe vessziik, hogy > a;; < 1,

1 t
akkor dyx = Y a;d; = 3 ;. < dipax, amiellentmondds. Azt kaptuk tehat,
l 1
hogy az (/ — A') nem lehet szinguldris.

P. Newman ezért azt javasolja, hogy tekintsiik a sraffai rendszert olyannak,
amelyben csak bazistermékek szerepelnek. Véleménye szerint az ugyis csak
a termelési teriiletek aggregaltsigi fokatol fiigg, hogy mi szamit béazis- illetve
nem-bézis terméknek. Ha a dolgot pusztin a matematikai kezelhetGség oldala-
rol nézziik, Newman-nek igaza van. Két szempont sz6l mégis a javaslata ellen:

1. Léteznek a nem-bdzis termékeket tartalmaz6 rendszernek is olyan spe-
cidlis esetei, amikor szintén taldlhaté megfelel6 arrendszer. Igaz ugyan, hogy
a matematikus szempontjabol a speciilis esetek legaldbb annyira elhanyagol-
hatdk, mint a 0 valészin(iségii események, de a kozgazdasigtanban igen gyak-
ran épp a specidlis esetek adnak lehetéséget egy rendszer jellemzésére. Erre
Sraffandl is latunk példat.

2. Gazdasiagilag valészintileg a nem-bdzis kozé sorlhatok olyan tevékeny-
ségek, mint példaul a hadiipar, ami azonban igen jelentés szerepet jatszhat
a termelés alakuldsdban.

Eppen ezért most szemiigyre vessziik, hogyan befolydsolja a termelési kap-
csolatokat a nem-bdzis termékek jelenléte. KlGszor itt is az onfenntartéd ter-
melésrél beszéliink. A nem-bdzis termékek felbukkandsa a rendszer input-
matrixat reducibilissé teszi, vagyis

d; 0 0
A = ( J ahol a ( '
A2 A3 A3

blokk a nem-bdazis termékek alrendszere. A nem-bézis termékek harom tiszta
tipusa az 4, szubmatrix kiillonboz6 alakjaival jellemezhetd.



MAJOR IVAN: JEGYZETEK PIERO SRAFFA KONYVEHEZ 289
A sraffai felsorolasnak megfelelGen

L. cAy=I10),
1) A, —11;
ITII. 4, olyan nem-negativ matrix, melynek maximalis eleme is kisebb,
mint 1.

Altaldban nem édllithatjuk, hogy egy ilyen reducibilis métrix kizérja a koz-
gazdasagilag is lehetséges drmegoldés létezését. Kz csak akkor van biztosan
igy, ha A; = I, vagy ha A -ban legaldbb egy egységvektor taldlhaté. (L.
P. Newman mér emlitett cikkét ) Ekkor a rendszert be kell sorolnunk azok
kozé, melyeket Sraffa miikodésképtelennek nevezett.

Onhelyreallité allapot tobblet esetén

Az onhelyreallitas minimalis feltétele most az alabbi alakot 6lti: Z'a,J =5
Z ay; = Ay, de legaldbb egy termék esetében szigort egven]otlenseg

tel]esul. Mlvel azonban az araknak most nem csupan az a funkciéjuk, hogy
visszadllitsak a rendszer kiindul6 dllapotat, hanem egyuttal minden ipardgban
aranyos tobbletet is realizdlniuk kell, az énhelyreallitds nem is értelmezhet6
a béazis- és nem-bdzis termékek nélkiil. (A tovabbiakban gyakran hivatkozunk
majd Gantmacher konyvére [2].)

Kiindulé feladatunk most a kovetkezs alakban irhaté: (1 -+ r)4p = p, ahol
az ) tényez6, r, a profitrdta. Ha A csak bézistermékekbdl épiil fel, akkor
biztosan létezik pozitiv drrendszer, amely az onhelyredllitast megvalésitja.
Ekkor ugyanis az

(A i B 1] My,
147
sajatérték-feladatban a Froebenius —Perron tétel szerint a pozitiv dominéns
sajatértékhez p > O tartozik.

Ha azonban A nem-bézis termékeket is tartalmaz, akkor a legdltaldnosabh
eset, amelyben még p — O létezik, a kovetkezo (lasd [2], 340. o.):

Legyen az A normalforméja

7 LIRS 2 & T 0
il il et tie 0
@ 085 Jullyst Mo 0
y I Toh Ay 00
S ene s, e 7w s A,

Az A dominans sajatértékéhez, A-hoz akkor és csak akkor tartozik pozitiv
sajatvektor, ha az 4 normalformajéban
(1) az 4,, 4, ..., 4,(g < 8) spektréil-sugarai is mind A-val egyenldk, és
(2) az 4,4, - .-, As métrixok spektral-sugarai mind kisebbhek 1-nél.

6*
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Joan Robinson mutatott ra a sraffai elmélet egy lényeges vondasara (lasd [3],
7—13.0.), ami az altalanos profitrata feltevéséb6l addédik. Nevezetesen:
amennyiben az egységes profitrata és bérrata létezik, egy szeparalt alrendsze-
rekbdl allo gazdasdgban is kialakul az egyértelmi és Osszefiiggé drrendszer.
Vagyis a nem-bazis termékek nagy csoportjaira szétes6 gazdasag is képes az
onhelyreallitasra.

Gantmacher ennél altalanosabban mondja ki a tételt: Az 4 > O métrix
pozitiv dominans sajatértékéhez akkor és csak akkor tartozik pozitiv jobb- és
baloldali sajatvektor, ha az 4 kvazi-diagonalis alakra hozhaté, ahol 4., 4,, . . .
..., A, az A diagondlis irreducibilis blokkjai és maximalis sajatértékiitk meg-
egyezik az A maximalis sajatértékével.

J. Robinson a tételnek csak az egyik részét fogalmazta meg. Ezt a specidlis
esetet két elkiiloniilt alrendszerre mutatjuk be.

Legyen

4 (A0
0 4,
1

Ly

és 4 maximalis sajatértéke: ¢ = -

Be kell latnunk, hogy az Ap — ¢ - p fennallasa esetén p - O. Mivel az A
irreducibilis blokkokra esik szét (4, és A4,), ezért elegendd azt bizonyitani,
hogy az A pozitiv dominans sajatértéke egyuttal dominians sajatértéke az A4,
és A, nek is. Bz viszont kozvetleniil kovetkezik abbdl, hogy az Ap =c¢ - p
ekvivalens az A;p; = cp;-vel, ahol az i = 1, 2.

Joan Robinson még egy tételt allit a profitrataval kapesolatban: |, .. . Véle-
ményem szerint Sraffa czzel egy nagyon jelentds tényt hangsilyoz, mint tudo-
manyos, mind politikai értelemben: egy piaci gazdasigban vagy tendencia
létezik a termelés kiillonbozG teriiletein a bér- és a profitrata egységesiilésére,
vagy az drakat a kereslet-kindlat szabdlyozza, de a ketté nem dllhat fenn
egyszerre” ([3], 12. 0.).

Most megvizsgiljuk, hogy tényleg minden esetben osszeférhetetlenek-e «
technikai egyenletek a keresleti fiiggvényekkel. Igaz ugyan, hogy ezzel mér
(mint az el6zGek sordn is tobbszor) atnydlunk az drak teriiletére, de a gondolat-
menet még mindig az onhelyredllitis és az input-mditrix szerkezete koriil
mozog. Az nyilvanvald, hogy barmi moédon is hatirozédjanak meg az drak,
az onhelyreallitas feltétele miatt fenn kell allnia az

Ap < p és az 1*4 <~ 1* egyenlGtlenségeknek.

Ha az m iparig tobblettermékét s,,-mel jeloljiik, akkor a keresleti egyenletek
dltal meghatirozott drak mellet X' a,, p; + $,Pm = Py Mivel azonban s, —

=1 =3 a;, azel6bbiigy irhaté: 3 a,, p, = p, 3 a;,. Fenndll tovabba, hogy
f f I

(1 { I',”) %(‘ ”’m/'pf g pm
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Lathaté, hogy a keresleti egyenletek mellett az egységes profitrdta nem
feltétleniil létezik. Van azonban egy érdekes specidlis eset: ha az A-nak van
olyan sajatértéke, amely mellett (legyen ez a sajatérték c) 1¥4 = ¢ - 1*, akkor

i) ez egyben 4 maximdlis sajatértéke,

ii) 1 >¢ >0 teljesil,

iii) az eddigiekbdl is kovetkezlen tartozik hozzd nem-negativ jobboldali
sajatvektor (p == 0).

i)-hez: Mivel 1¥4 < 1%, ezért a maximadlis sajatérték

c 1in ' a —1 ik
= mi P g - &
: 4}4 1i 1*¥1
Az atlag tulajdonsdgai miatt ez azt jelenti, hogy 3 @, minden i-re azonos.

ii)-hoz: Mivel 4 -« O, ezért 1¥*4 > O, és igy ¢ > 0. Mésrészt, mivel ¢ =
= min Y a; és a gazdasdgban legalibb egy agazat (esetiinkben minden dgazat)

4
tﬁbbletejt termel, ezért ¢ > 1.

iii)-hoz: Mivel 4 nem-negativ, irreducibilis matrix, Gantmacher konyvének
egyik tétele értelmében maximélis sajatértékéhez pozitiv sajatvektor tartozik,
tehat az Ap = ¢ - p egyenlet p > O mellett 4ll fenn. Legyen ¢ = 1/(1 + 7).
Ebbél (1 + r)Ap = p, és mivel 1 > ¢ > 0, ezért r > 0.

Azt a meglepd eredményt kaptuk, hogy amennyiben a bézistermékek rend-
szere mindenoldaltian ardnyos, akkor - az onhelyreallitds allapotat feltéte-
lezve — a profitrata bdrmilyen drrendszer mellett egységes az egész gazdasigra
és egyben maximalis is.

A munka mint explicit termelési tényezo

Felttinhet a hasonlésdg a marxi ,egyszer(i-bonyolult munka” és a sraffai
,,azonos minGségli tsszmunka’” kozott. Vildgosan kell azonban latnunk, hogy
Sraffa mfivében a munka ugyanolyan onéallé tényez6, mint a téke, tehat a
feltételezett ,,azonos mindség” ugyaniagy megkoveteli a kiilonboz6 munka-
fajtak értékeinek meghatdrozasit, mint ahogy a termelési eszkozok Gsszérté-
kérél is csak az egyes termékek értékének ismeretében beszélhetiink. Krre
azonban meg is van a lehetGség. Ha ugyanis a gazdasigot most gy tekintjiik,
mint egy tevékenységeket reprodukalé rendszert, ahol az ¢ tevékenységfajta
I, mennyiségének reprodukilisahoz az els6bdl 1, a mdsodikbol /;,, stb.,
a k-bol 1, szitkséges, akkor az i tevékenység értékének meghatarozdsara szol-
wild egyenlet a kovetkezo:

L, + Uy + -0+ Ly = by
Es igy az egész rendszer az
Lv=w
alakot nyeri.
Altaldnosabbd és egyben redlisabbd is tehetjilk a dolgot, ha a gazdasigot

most termékekbél és tevékenységekbél 4ll6, egymésra haté két rendszerként
& . , 72 ’ . ’ ’
tekintjiik, ahol az druk termelésében munkat is felhaszndlnak, mig a munka
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reprodukcidjaban a tevékenységek mellett kiilonboz8 druk vesznek részt.

Azaz:
[0 e+ =] 6= ()
Ly | (v v
ah

4,
0
A,: az aruk termelésében résztvevs aruk métrixa,
a tevékenységek helyreallitasiban résztvevs druk méatrixa,
Ly: az aruk,
L,: a tevékenységek input-métrixa,
w: bérrata.

Feltessziik, hogy (mint Sraffindl):
1* L'J 9= 1
Ly

A v-ben taldlhato ,,munkaértékek” az egyes munkafajtik mindségi ardnyait
fejezik ki. Az Lv viszont mar egy homogén munkamennyiség. Mekkora az
értéke ? Sraffa nem torekszik ennek meghatiroziséra. Amit & bérnek (w) nevez,
az a munka (értékben kifejezett) részesedése a netté termékbdl, tehat a profit-
rata analdgidjara bérrdatdanak nevezhetjiik el.

A tobbtermékes iparagakrol

P. Newman a mar emlitett cikkében csak az egytermékes ipardagakkal foglal-
kozik, mert vélyeménye szerint az ott elmondottakbol a konyv tobbi része
méar levezethets. Sajnos nem ilyen egyszeri a helyzet. Ha ugyanis az egyes
termelési eljardsok tobbféle terméket is elGallitanak, akkor az onhelyredllitas
képessége nem csupdn a termelési eszkozként felhaszndlt, hanem az druként
megtermelt termékektdl is fiigg. Kz pedig olyan Gj és fontos kérdéshez vezet el,
mint a ,,reswitching”’-probléma, ami a ,téke természetének” feltdrdsihoz
és a neoklasszikus elmélet kritikdjahoz is alapvetéen jarul hozzé.

A feladatot most igy fogalmazhatjuk meg altalinosan:

(1 4+ r)dp + wl = Bp,

ahol az 4j tényezd, B, a kibocsitott termékek matrixa.

Ennek a feladatnak a megoldhatosiga még nem teljesen tisztdzott kérdés.
A problémét az esetleges negativ koefficiensek okozzak az [(1 4 r)4 B
méatrixban (lasd [4], 306 -315. o.).
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