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KORRUPCIO ES ADOSSAGDINAMIKA!

BESSENYEI ISTVAN
PTE Kozgazdasagtudomdnyi Kar

Cikkiink a korrupcié adodssagdinamikara gyakorolt hatasat vizsgalja egy
neoklasszikus novekedési modell keretei kozott. Megmutatjuk, hogy erésebb
korrupcié esetén nagyobb a kormanyzat mozgéastere a fiskdlis politika ki-
alakitasa soran, mivel eredményesebbé valnak az allamadodssag stabilizdlasara
irdnyuld torekvések. Mind a vallalatok, mind pedig a haztartasok oldalan két
elkiiloniilt szektort kilonboztetiink meg. Modelliinkben nem szerepel sem
kozponti tervezd, sem pedig tarsadalmi joléti fliggvény. Ehelyett azt tessziik
fel, hogy a megtakaritani képes haztartasok igyekeznek jélétiiket végtelen
id6horizonton maximalizalni.

1 Modellfeltevések

Egy korabbi tanulményomban (Bessenyei (2001)) bemutattam, miként érinti
a korrupcié bevezetése Ramsey (1928) modelljének stabilitdsi tulajdonségait,
illetve mennyiben befolyasolja a korrupcié erdsségének megvaltozasa az e-
gyensilyi helyzet jellemz6it. Abban a cikkben kizdrdlag a kiegyensilyozott
kormanyzati koltségvetés esetének elemzésére szoritkoztam, igy ott az adds-
sagdinamika bekapcsoldsara nem volt lehetség. Ebben a dolgozatban felte-
szem, hogy a kormanyzat a bevételeit meghaladé kiaddstobbletet kotvény-
kibocsatassal fedezi, és azt vizsgalom, miként befolyasolja a korrupcié az
allamadodssag alakuldsat.

Mind korabbi munkamban, mind e mostaniban azt a tranzakciot tekintem
korruptnak, melynek soran a kozszféra latszdlag vasarol valamit, valdjaban
azonban semmit nem kap a kifizetett pénzért. Az ilyen korményzati vasérlds
célja kozpénzek személyes jovedelemmé torténd transzformaldsa. Mauro (1998)
szerint az igy meghatarozott korrupt tranzakcié a valésdgban ugyan szinte
soha nem fordul el6, azonban a kormanyzat vasarldsainak jelentos része fel-
bonthaté egy korrupcié mentes és egy korrupt véasarlasra.

Az adéssagdinamika témakorében ma mér klasszikusnak szamit Diamond
(1965) cikke, ezért az aldbbiakban bemutatdsra keriil§ modell premisszdit
leghelyesebb annak feltevéseivel egybevetve targyalni.
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1.1 Haztartasok

Diamond emlitett cikkében az addssiagdinamika problémé&jat az egyiitt élo
nemzedékek modelljének keretei kozott targyalja, ahol az egyének tervezési
id6horizontja két periddus. Az elsé periédusban dolgoznak, és jovedelmiik
egy részét megtakaritjdk. A masodikban nem dolgoznak, és nem is takaritanak
meg, fogyasztdsukat kordbban felhalmozott vagyonukbdl finanszirozzak. A
korrupcié modellezése soran azonban célszeriibb végtelen idéhorizontra ter-
vez0 haztartasokat feltételezni, s ezen beliil megkiilonboztetni a megtakaritani
képes és képtelen héztartdsokat. Az elhatérolast a Kaldor (1956) cikkében
ismertetett alternativ jovedelemelosztasi elmélet nyomén tessziik meg.

A bérbdl és fizetésbol é16 haztartasok kizardlag bérjovedelemhez jutnak, il-
letve a nem bérjellegili jovedelmek mennyisége elhanyagolhaté. A kormanyzat
altal fizetett joléti transzferektdl az egyszerliség érdekében eltekintiink, és
feltessziik, hogy a haztartasok ezen szektora sajatitja el a gazdasdgban kép-
z6d6 Gsszes bérjovedelmet. Hasonld feltevést alkalmaz pl. Kaldor és Mirrlees
(1962) névekedési modellje. A bérbdl és fizetésbél €16 haztartdsok nem taka-
ritanak meg, igy fogyasztasukat Ci-gyel jeldlve:

(1) Cr=QQ-7jwl,

ahol 7 a valamennyi haztartasra egységesen alkalmazott linedris addkulcs,
és 0 < 7 < 1, w a bérrata, L pedig a rendelkezésre all6 és a termelésben
felhaszndlt munka mennyisége. Feltessziik, hogy az addkat kizardlag a héz-
tartdsok fizetik, a véllalatok nem addznak. A héztartdsok mésik szektorat
az elit haztartasok alkotjak. Ezek sajatitjak el a tékejovedelmeket, az adllam-
kotvények utan fizetett kamatokat és a korrupciobdl szarmazé jovedelmet is.
Mivel e haztartasok bérjovedelme javarészt szinekurakbdl adodik, azt is a kor-
rupcids 6sszegek kozt kell figyelembe venni. Az elit haztartdsok fogyasztdsan
kiviil az itt képzett megtakaritas is szamottevd. Jelolje a tékejavak hozamat
r, mely utan a tulajdonos haztartas adét fizet. Nem kell viszont adét fizetni
az allampapirok hozama utdn, ezért ennek nagysdga: (1 — 7)r. Ezek szerint
a megtakaritasi fliggvény:

(2) S=1-7)(rA+Yy) = Cy,

ahol Cs az elit haztartdsok fogyasztasa, és C = Cy + Cs. Az elit haztartdsok
vagyonat A jeloli, ez a tékedllomény és az allamkdétvények dllomanydnak az
Osszegével egyenld, azaz:

3) A=K+B.

Diamond egyiitt é16 nemzedékek konstrukcidjaval szemben tehat model-
link a Ramsey (1928) cikkében alkalmazott megkozelitést koveti. A két
megkozelités kozti kapesolatot Blanchard (1985) tanulméanya térta fel, meg-
mutatva, hogy amennyiben feltessziik, hogy a két periédusra tervezé dontés-
hozé altruista modon viszonyul a fiatalabb generacidhoz, s igy hasznossaga
nem csupan sajat fogyasztasatol, hanem gyermekei jolététdl is fiigg, akkor az
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egytutt él16 nemzedékek modelljének mozgasegyenletei megegyeznek a Ramsey-
modell mozgésegyenleteinek diszkrét ideji valtozataval. Bevezetve tehat az
egyltt élo generacidk kozti transzfer lehet&ségét az egyiitt €16 nemzedékek
modelljébe, az Ramsey konstrukciéjaval azonos eredményre vezet.

1.2 Vallalatok

A korrupcié egyszeriibb modellezése céljabdél Diamond egyetlen termel6 szek-
tort feltételez6 megkozelitésével szemben a véllalatokat is két szektorba oszt-
juk. Az elsébe tartozik minden olyan termeld egység, mely fogyasztési cikkeket,
beruhazasi javakat, illetve olyan kozjavakat allit el6, amelyek hatartermelé-
kenysége nullanal nagyobb. A masodik szektorba tartozé vallalatok kizarélag
azon kozjavakat allitjak elo, melyek hatartermelékenysége zérus. E vallalatok
funkciéja a kormanyzati kiadasok egy részének kozvetlen jovedelemmé torténo
atalakitasa, tehat korrupciés csatornaként miikodnek.
Az egyes szektorok bevételeire az alabbi Gsszefliggések érvényesek:

(4) Yi=C+I+Gy é Yo =G>,

ahol Y; az egyes szektorok kibocsatasat, I a brutté beruhazasok nagysagat, G;
pedig az egyes vallalati szektoroktol torténd kormanyzati vasarlas nagysagat
jeloli. Diamond modelljéhez hasonldéan feltessziik, hogy a skalahozadék kons-
tans, igy az elsO szektor véllalatai altal fizetett jovedelmek kimeritik az itt
képzb6do teljes arbevételt, azaz:

(5) Y, = (r+6)K +wL ,

ahol 6 az amortizaciés hanyad.

A miésodik szektor tevékenységéhez sziikséges termelési tényezék mennyi-
ségét az egyszeriség érdekében figyelmen kiviil hagyjuk, igy az ide tartozo
véallalatok nem fizetnek tényezdjovedelmeket. Az elsédleges jovedelemelosztéds
soran e vallalatok teljes bevétele a tulajdonos héztartasokhoz keriil.

1.3 Beruhazasok

Diamond modelljéhez hasonléan éliink azzal a neoklasszikus feltevéssel, mely
szerint minden megtakaritds automatikusan beruhazassa vélik. Mivel azon-
ban az allampapirok kockazata lényegesen alacsonyabb a toketulajdon koc-
kazatdnal, a megtakaritasoknak csak az allampapirok felvasarldsa utan fenn-
maradé része kertil beruhdzasra, azaz:

(6) K=8—-B-¢K.

1.4 Kozjavak és korrupcio

A korrupcié modellezéséhez nélkiilézhetetlen, hogy mind Ramsey, mind pedig
Diamond konstrukciéjaval ellentétben figyelembe vegyiik a kozjavakat. Ezeket
a korméanyzat ingyenesen biztositja a vallalatok szamara. Feltessziik, hogy a
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kormanyzati kiaddsok nagysdga a nemzeti jovedelemmel egyenesen aranyos,
azaz: G = gY. Annak érdekében, hogy alaposabban megvizsgalhassuk,
miként hat a koltségvetés elsédleges egyenlege az allamadodssag alakulasara, g
értékét 7-hoz hasonléan a kormanyzat altal meghatarozott exogén konstans-
nak tekintjik. Nem tessziik fel tehat olyan automatizmus létezését, mely e
paraméterek nagysagat kozvetleniil az allamhaztartds hidnyanak fiiggvényé-
ben hatdrozna meg. Egy ilyen feltevés ugyanis az dltalanossag sziikségtelen
megszoritdsat eredményezné, hisz az addssdg/GDP ardny mérséklodését az
elsédleges deficit novelése és csokkentése egyarant kivalthatja: mind az adds-
sagbdl kinéni, mind pedig az abbdl kifogyni igyekvé gazdasagpolitika ered-
ményes lehet. Mivel nem kotjiik ki a kormanyzat kiadasainak és bevételeinek
a megegyezését, az alabbiakat irhatjuk:

(7) TrK +wL+Y3) #G1+Gy=G=gY é Gy=puG.

A 1 korrupciés paraméter, megmutatja, hogy a korményzati kiaddsok mek-
kora hanyada ,,csurog vissza”’ az elit haztartdsokhoz. ¢-hez hasonléan fel-
tessziik, hogy a korrupcio erdsségét kifejezé p paraméter is exogén konstans,
tovabba 0 < u < 1.

A (7) Osszefiiggés felhasznaldsaval Yo = G = uG = pgY adddik, amibél
Y = Y1+Y5 miatt kapjuk, hogy az egyes szektorok kibocsatasa kozott egyenes
aranyossag all fenn:

1
Ry, tovabba Y = V) + Y, miatt Y =

1 —pg 1 —png

8) Yo= Yi.

1.5 Technologia

Barro (1990) a kozjavak bevezetése sordn alkalmazott aggregélt termelési
fliggvényben a kormanyzati kiadasokat termelési tényezoként szerepelteti. Je-
len esetben azonban csak a kormanyzati kiaddsok (1 — p)-ed része tekinthetd
olyan er6forrasnak, mely az 1. szektorban folyé termelés soran felhasznalhato.
Mauro (1998) szerint a korrupcié olyan, részben improduktiv éridsberuhdza-
sok inditasara Osztonzi a dontéshozdkat, melyek révén kénnyen jutnak nagy
Osszegll cstszopénzhez. Ebbdl viszont az kovetkezik, hogy a kormanyzati
kiadasok improduktivnak tekintheté része sem kozjavakka nem valik, sem
az elit haztartasokhoz nem keriil, hanem egyszertien eltiinik a rendszerbdl.
Helyesebb lenne tehat az 1. szektor tevékenységét elosegité kozjavak mennyi-
ségét a G1 = (1 — p)*G formuldval meghatdrozni, ahol az a > 1 paraméter a
kormanyzati kiadasok imént emlitett disszipacidjanak erGsségét méri. Csak-
hogy a partikularis érdekbol inditott improduktiv beruhdzés elsésorban a
piaci mechanizmusokat kikapcsold szocialista gazdasig karakterisztikuma.
Mivel a jelen konstrukciot élesen el kivanom hatarolni a tervgazdasag barmely
modelljétol, ezt a jelenséget a tovabbiakban figyelmen kiviil hagyom, azaz fel-
teszem, hogy a = 1. Ennek megfelel6en az els6 szektor termelési fliiggvénye
a kovetkezd:

9) H:F(K,E,GQ:F(K,E,?:ZZ}G> .
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Az atalakités soran felhasznaltam, hogy a (7) Osszefiiggésbél G1 = (1—pu)gY,
tovabbd a (8) egyenletet. Redlis egyszeriisit6 feltevés, hogy L novekedési
rataja zérus, tovabba az egyszeriiség érdekében nagysagat egységnyinek fogjuk
tekinteni, tehat L = 1. A munkakimélé exogén technikai haladast a hatékony
munkéra bevezetett L = ™! véltozé reprezentalja. A linedris homogenités
miatt a (9) egyenlet mindkét oldalat elosztva L-sal:

Y; K — g Y - (- g— - (- G
L L 1—pg L 1—pug L

ahol § az egységnyi hatékony munkara es6 kibocsatas nagysagat jeloli az els6
szektorban, k pedig ugyanott az egységnyi hatékony munkara es6 téke meny-
nyiségét, a hatékony tokeintenzitast. Az egyes szimbdélumok folott szerepld
vonas az egységnyi hatékony munkéra es6 nagysagokat jeloli, a hullamjel pe-
dig a termelési fliggvény kétvaltozos felirasi médjara értelmezett kategoridkat.
Ha feltessziik, hogy F folytonosan differencialhaté, akkor E is az, tovabbé az
implicit fiiggvény tétel szerint, felirhaté F' intenziv forméja:

(10) g=f(k).

Feltessziik, hogy a (10) fiiggvény jol viselked8, azaz kielégiti az Inada-
feltételeket. Mivel a tényezGjovedelmek a hatartermelékenységek alapjan
hatdrozédnak meg, sziikségiink lesz e fiiggvény derivéltjara. Az implicit
fliggvény tétel szerint: 3
£ =

1-— = F

ahol az alsé indexek F megfelel véltozé szerinti parcidlis derivéltjait jelolik.
I (E) > 0 teljesiiléséhez fel kell tenni, hogy %%FQ < 1, ami nem jelenti az
altalanossag kiilonosebb megszoritasat, hisz z% = ;—:% miatt ez a kifejezés az
F fliggvény mésodik valtozojara vonatkozé parcidlis termelési rugalmassaggal
egyenlé. A {f‘ﬁfﬁ’g kifejezés tehdt azt mutatja meg, hogy az egységnyi
hatékony munkara es6 kozjavak mennyiségének egy szézalékos novelése hany
szazalékkal noveli az egységnyi hatékony munkara es6 kibocsatas nagysagat.
fgy a csOkkend hozadék elvébdl kovetkezik, hogy e rugalmassag egynél kisebb.
Bevezetve az F fiiggvény parcialis termelési rugalmassagaira rendre az €; és
& jeloléseket, Fy = &40 ¢s fgy f/(k) = 12 L A jobb oldalon 4116 kife-
jezés masodik tényezlje a tOke atlagtermelékenységével egyenlo, igy a toke
parcialis termelési rugalmassiga:

(11) €K —

Megjegyzendd, hogy F' linedris homogenitasa miatt
(12) €1+6<1.

Az egyenlStlenség fenndllasa Cobb-Douglas tipusi termelési fliggvényre egy-
szerl szamolassal ellenérizheto.
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1.6 Jovedelemelosztas

Diamond (1965) cikkéhez hasonléan elfogadjuk a hatartermelékenység jovede-
lemelosztasi elméletét, figyelembe véve az amortizaciot és az exogén technikai
haladést. A kamatldb eszerint az aldbbi formuldval hatarozhaté meg:

/(7T €1 f (k)
(13) r= f'(k) 6—1_€2 T 0.

A konstans amortizacids rata feltevése miatt a téke hatdartermelékenységét
kifejezé f'(k) gorbe kulcsszerepet jatszik a kamatldb meghatdrozasiaban. A
korrupcié hatasanak vizsgalata soran fontos tisztazni, miként hat u értékének
megvaltozasa az f'(k) gorbe helyzetére. A (9) Gsszefiiggés szerint G =
{—:%Yl. Egyszer(i derivdldssal ellendrizheté, hogy 66%1 < 0, azaz er6sebb
korrupcié esetén csokken az 1. szektor kibocsatasanak meghatdrozasa soran
figyelembe veheté kozjavak mennyisége, s ez a toke hatartermelékenységét
csokkenti, ami az f’(k) fiiggvénygorbe lefelé térténd elmozduldsét eredmé-
nyezi. Mindebbdl a kamatldbra:

or

(14) o

<0
kovetkezik. A bérbdl és fizetésbil él6k helyzetének megitélését az (1) egyenlet
mellett a hatékony tokeintenzitas és a bérrata kozti alabbi 6sszefiiggés teszi
lehet6vé:

— - 1—6& —&

(15) w = [f(k) = kf'(R)e™ = f(R)em .

1—¢&
A bérrita novekedési rataja a (15) egyenlet idS szerint torténé derivéldsa
révén adddik:

(16) W=ex+k+m.

Ezek az Osszefliggések a korabbi cikkemben bemutatottak dltalanositasé-
nak is tekinthetok, amennyiben nem kétom ki Cobb-Douglas tipusi termelési
fliggvény alkalmazdsat, és az amortizaciot is figyelembe veszem.

2 A modell mozgasegyenletei

Az elit haztartasok dinamikus optimalizalasi probléméjabdl adédik ezek op-
timélis fogyasztasi palydja, amit a (38) transzverzalitdsi feltétellel egyiitt a
(17) differencidlegyenlet hatdroz meg. A levezetés az A fiiggelékben taldlhato.
Ugyanitt kévethetd nyomon a hatékony tékeintenzitds (18) és az addssig/
GDP arédny (41) mozgasegyenletének szarmaztatasa. Behelyettesitve az utéb-
biba a (13) Osszefiiggést, és a jobb oldalt dtalakitva az aldbbi dinamikus
rendszerhez jutunk.

(17) & =
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- 1 - 1) 1 _ _ _
g =[S0 LI T 1y (g 25— 67— o

>

(19) b:[g—7]+(1—7)(f'(15)—5)b—<€K€—f6L +m>b.

A fenti szabdlyozisi rendszer egyetlen allapotvéltozéja b = B/Y, az
addssdg/GDP hanyados. A szabdlyozasi vektor elemei: az elit haztartdsok
egységnyi hatékony munkara es6 fogyasztasa: ¢, és a hatékony tékeintenzitas:
k. A (17) és (18) differencidlegyenletek a szabélyozési vektor mozgasegyenletei.
A szabélyozasi vektor alakuldsat leiré mozgdsegyenleteket a tovdbbiakban
versenyszféranak, az allapotegyenletet koltségvetési szféranak nevezziik.

Modelliinkben tehat a versenyszféra hatarozza meg a koltségvetési szféra
alakuldsat, azaz a ¢y és k valtozék palyagorbéjétél fiigg az addssag/GDP
héanyados alakulésa. fgy a kormanyzat a g és 7 paraméterek értékeinek
megvaltoztatasa révén mddosithatja mind a versenyszféra novekedési palyajat,
mind pedig az addsség/GDP hianyados alakuldsit meghatédrozé (19) allapot-
egyenletet. Tovabba a (14) egyenlétlenség szerint az r = f’(k) — & kamatlab
nagysaga nem fluggetlen a korrupcio erésségétol, tehat u értéke nem csak
a versenyszférat, hanem a (19) mozgdsegyenlet révén a koltségvetési szféra
allapotat is befolyasolja.

A kovetkezd szakaszban szemiigyre vessziik, hogy milyen feltételek mel-
lett tekinthetjiik a szabalyozasi vektort egyensulyinak, és legfeljebb mekkora
koltségvetési deficit mellett allhat fenn ez az egyensily. Ezt kévetéen kimu-
tatjuk az egyensilyi helyzet stabilitdsat. A 4. szakaszban az allapotvaltozd
alakulasat vizsgaljuk egyensilyi szabalyozasi vektor mellett, az 5-ben pedig a
(17)-(19) rendszer szabdlyozhatdsdgdval kapcsolatban tesziink néhany meg-
jegyzést.

3 A versenyszféra egyensilya

Az elit héztartdsok optimalis fogyasztdsi palydjat a (17) és (18) mozgds-
egyenletek hatdrozzak meg, kiegészitve a (38) transzverzalitési feltétellel. E
rendszer fixpontjat értelmezziik a versenyszféra egyensilyaként. Mivel a (18)
mozgasegyenlet szerint a hatékony tokeintenzitds alakuldsat az elsodleges
deficit is befolyasolja, lehetoség nyilik annak vizsgalatara, hogy g—7 mekkora
nagysdga teszi lehetdvé a versenyszféra egyensilydt. A versenyszféra egyen-
stlyi helyzetében ¢, = 0 és k = 0 teljesiil. Ekkor K =0 = m, tovabba
a (16) egyenlet szerint @ = m. Figyelembe véve, hogy L = 0, az (1) dssze-
fliggés kovetkezménye, hogy a bérbdl és fizetésbol él6 haztartasok egyensulyi
fogyasztasa is m rata szerint novekszik. Egyensily esetén az elit haztartasok
fogyasztdsa is ugyanezen rata szerint né. A (13) egyenletbdl kdvetkezéen
ckkor a kamatlab konstans, igy az (5) 6sszefiiggés szerint Y1 = m és a (8)
egyenletbdl adoddan Ys is ugyanezen rata szerint novekszik.
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Dinamikus rendszeriink fixpontjaban a (17) és (18) mozgasegyenletek bal
oldaldn zérus szerepel, ami lehet6vé teszi k és Co egyensulyi értékeinek a
meghatarozasat. Jelolje ezeket k*, illetve ¢5, az egyensily feltétele ekkor:

(20) P = (- o) (L 40

Mivel f jol viselkedo fiiggvény, a hatékony tOkeintenzitas egyensilyi értékének
egzisztencidja és unicitdsa biztositott. Az dllamaddssdg kezelésére szolgdld
kiilonféle stratégiak megitélése érdekében célszerii tisztdzni, hogy miként
hat a korményzati beavatkozas k* értékére. A (10) fiiggvény levezetése
soran lattuk, hogy az 1. szektor kibocsatasa fiiggetlen 7 nagysagatol, tehat
az addékules novelése helyben hagyja a negativ meredekségiti f'(k) gorbét,
noveli viszont a (20) egyenlet jobb oldaldn allé kifejezés értékét. gy ma-
gasabb addkulcs alkalmazasa a hatékony tékeintenzitds egyensilyi értékének
csokkenését eredményezi. Nem ilyen egyszerii a helyzet a korméanyzati kia-
désok GDP-hez viszonyitott aranyanak, azaz a g paraméternek a novelése
esetén. Ekkor ugyanis az f’(k) gorbe is elmozdul. Mivel azonban g névelése
a kozjavak rendelkezésre all6 mennyiségének emelkedését eredményezi, ez a
t6ke hatartermelékenységét is noveli. Ismert, hogy f'(k) a tSke hatarterme-
lékenysége, ezért g novelése esetén az f'(k) gorbe folfelé tolédik. MAsrészt
g novelésével a fenti egyenlet jobb oldalan all6 kifejezés csokken, ami a ha-
tékony tékeintenzitas egyensilyi értékének novekedéséhez vezet. A fiskalis
beavatkozas kovetkezményeit ezek szerint az alabbi egyenl6tlenségek foglal-
jak Ossze:
ok* ok~

> (0 valamint

dg or

(21) <0.
Behelyettesitve az egyensily (20) feltételét a (21) egyenletbe, a kamatldb
egyensulyi nagysdgara a kovetkezo kifejezést kapjuk:

(0m + p)(1 — pg)

-7

amib6l lathat6, hogy a (14) egyenl6tlenségnek megfeleléen erésebb korrupcié
alacsonyabb egyensilyi kamatldbat eredményez. A (38) transzverzalitdsi
feltétel kielégitéséhez egyensilyban ezek szerint

-7 <(6m+p)(1—ug)

(23)

—ugd+pugd | =0m+p>m
1—pg 1—7

teljestilése sziikséges. Ezzel ekvivalens transzverzalitasi feltétel adédik Ram-
sey kozjavakat és korrupciét mell6z6 modelljében (pl. Barro és Sala-i-Martin
(1995)).

A versenyszféra dinamik&jat leiré rendszer fixpontja természetesen csak
abban az esetben tekinthetd egyensilyinak, ha ott az elit haztartasok fo-
gyasztdsa pozitiv. A kovetkezOkben ennek sziikséges feltételét vezetjik le. A
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(18) differencidlegyenletbdl az elit héztartdsok egységnyi hatékony munkéra
esO egyenstlyi fogyasztasa:

L _[A-7éa  A-Tpg—g+7] ;7
24 = _ _ *
(24) & T + - fE") = (m+26—67)k

Jelolje a k = 0 teljesiilése mellett a ¢ maximalis értékét eredményezd ha-
tékony tokeintenzitast Eg, a ¢y = 0 egyenlet teljesiilését biztosité nagysagot
pedig ko. Amennyiben a (18) mozgasegyenlet bal oldaldn 4ll6 szogletes zaré-
jelben szereplé kifejezés pozitiv, Eg és ko egzisztencidja és unicitdsa biz-
tosftott. Ismert, hogy Ramsey (1928) modelljében 0 < k* < k, < ko tel-
jesiil. Bessenyei (2001) cikkemben megmutattam, hogy korrupcié esetén, ki-
egyenstlyozott koltségvetés mellett csak a 0 < k* < kg relacidk allnak fenn.
Az elit haztartdsok pozitiv fogyasztdsa azonban ez esetben is biztositott.
Megengedve a koltségvetési deficitet azonban ¢ < 0 is el6fordulhat. Ennek
elkeriiléséhez a (24) egyenlet jobb oldaldn a szogletes zardjelben all6 kifejezés
pozitivitasa sziikséges. Ebbol a koltségvetési deficitre az alabbi egyenlGtlen-
ség vezethetd le:

€
(25) (1-7) (l—ug)l_—1€2+ug >g—T.

A bal oldalon all6 kifejezés pozitivitdsa nem jelenti azt, hogy deficites kolt-
ségvetés mellett is feltétlentil fenn all a versenyszféra egyensilya, hisz a
fenti egyenlGtlenség ¢4 pozitivitasanak csupan sziikséges, de nem elegendd
feltétele. A (12) relaciébdl kovetkezik, hogy a bal oldali kifejezés értéke p
novekedésével no. Ez azt jelenti, hogy minél erételjesebben jelen van a kor-
rupcié a gazdasagban, annal magasabb elsodleges koltségvetési deficit mellett
lehet egyensulyban a versenyszféra egyéb feltételek valtozatlansiga esetén.
Hasonlé a helyzet a g paraméterrel, igy a koltségvetési kiadasok GDP-hez
viszonyitott magasabb aranya esetén is nagyobb lehet az elsédleges deficit.

Az egyensiilyi helyzet stabilitdsdanak vizsgdlata sordan az alabbi linearizalt
rendszerhez jutunk:

| —
ASLA]
| I
Il
| —
= L
o |
—_
| I
| —
—
e
[
Q
\./v
| I

ahol :
_(1_ 1 (T Tk _ (I_T)Mg_g+7 1TRY _
a=(1-7)f"(k*)k —l—[(l T)+ - fI(E")—(m+20—06T1),
l—7 _ 11 (7%
ﬂZMCQf (k") .

Nehéz lenne « értékérol kozelebbi kijelentést tenni, szerencsére erre nincs
is sziikség. Mivel ugyanis a matrix karakterisztikus polinomja: A\? — a\ + 3,

2_
a sajatértékek az E@ formula szerint adédnak. Tekintve, hogy az f
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fliggvény jol viselkedd, B < 0, és igy a két sajatérték koziil az egyik pozitiv,
a masik pedig negativ. Ezek szerint a (17) és (18) differencidlegyenletek &ltal
meghatarozott dinamikus rendszert nyeregpont-stabilitas jellemzi. Az egyen-
sulyi helyzet stabilitdsat a (38) transzverzalitési feltétel biztositja, rakénysze-
ritve az elit haztartdsokat ¢»(0) értékének oly médon torténd megvélasztéséra,
ami az egyik egyensulyi pont felé haladé trajektoriara helyezi a rendszert.

4 A koltségvetési szféra egyensiilya

A tovabbiakban az addssdg/GDP ardny alakuldsat kovetjiik nyomon, ebben
a szakaszban egyensilyi helyzetben, a kovetkezoben pedig disequilibriumban.
A koltségvetési szféra egyensilydn az addssag/GDP hényados véltozatlansa-
gat értjik, mig a koltségvetés egyensiilya azt jelenti, hogy az elsddleges hiany
nagysaga éppen zérus. Az egyensilyi helyzet a koltségvetési szféra egyensi-
lyat jelenti.

Elvégezve a szogletes zardjelben 4ll6 kifejezés felbontdsét a (40) egyenlet-
ben, ldthatd, hogy a (19) differencidlegyenlet jobb oldaldn az utolsé tagban
szerepld kerek zérdjelben a kibocsdtas novekedési rataja all. Az elézd sza-
kaszban lattuk, hogy a versenyszféra egyenstlyi helyzetében ez az exogén
technikai haladas ratdjaval egyenld, igy a kovetkezot irhatjuk:

(26) b=(g—7)+[(L—7)r" —mlb,

ahol r* a kamatldb (22) egyenlettel meghatdrozott egyensilyi értéke. A
(26) egyenlet egyébként ekvivalens Mellar (2002) addssdgdinamikérdl szold
tanulmanyanak alapegyenletével. Modelliink azonban a jobb oldalon szereplé
valtozdk endogenizaldasanak més lehetGségét kinalja.

A (26) differencidlegyenlet szerint deficites koltségvetés esetén az addssig/
GDP arany csakis akkor nem novekszik, ha az allampapirok hozama ala-
csonyabb a kibocsdtds novekedési ratdjanal, azaz (1 — 7)r* < m. Ez az
egyenl6tlenség nem mond ellent a transzverzalitasi feltétel teljesiiléséhez sziik-
séges (38) reldcidnak, igy nem allithatd, hogy modelliinkben a deficites kolt-
ségvetés feltétleniil az addssidg/GDP ardny novekedését eredményezné. Ehhez

azonban az addékulcsnak az (1 — 2,1 — (,I_—fi%) intervallumba kell esnie.

Ez az intervallum anndl tdgabb, minél magasabb p értéke. Specialisan kor-
rupciémentes esetben ilyen 7 nem is létezik. Ekkor 7 = 1 — 7% esetén az
addssdg/GDP hanyados névekedése éppen az elsédleges deficit nagysigédval
egyezik meg, és 7 barmilyen csekély mértékii csokkentése elegendd lenne a
(38) egyenlétlenség kielégitéséhez. Kiegészitve a versenyszféra egyensulydnak
el6z6 szakaszban adott feltételeit a koltségvetési szféra hosszu tavi egyensi-
lyat meghatarozé b = 0 egyenlettel, igy a kovetkezo megallapitast tehetjiik:
Minél erdsebb a korrupcié, annal magasabb lehet az addkulcs egyensulyt
biztosito értéke, tehat annal nagyobb a korméanyzat mozgastere az adépolitika
kialakitasa soran.

Iménti eredményiinkhoz az egyensilyi kamatlab exogén adottsagként tor-
téné feltételezése mellett jutottunk. A kamatlab endogenizéldsahoz helyette-
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sitsiik be a (22) Osszefliggést a (26) differencidlegyenletbe. Ekkor b mozgas-
egyenlete a kovetkezo:

(27) b=g—7+[(1—pg)Om+p)— (1—7)ugs —mlb.

Mivel a jobb oldalon &llé kifejezés p novekedésével csokken, a korrupcid
er6sodése mérsékli az addssdg/GDP hényados novekedési titemét, sbt, ha
a szogletes zardjelben allo kifejezés negativ, akkor értéke akar elsédleges
koltségvetési deficit esetén is véltozatlan maradhat, vagy csokkenhet. A
versenyszféra egyensilya mellett a koltségvetési szféra egyensilyat fel nem
borité elsédleges deficit tehat annal nagyobb lehet, minél erételjesebb a kor-
rupcié. Itt is érdemes a korrupciémentes p = 0 esetet megvizsgélni. A (27)
differencidlegyenletbol kovetkezik, hogy b = 0 akkor és csakis akkor teljestl,
ha &= = m — (m + p). Figyelembe véve a transzverzalitasi feltételnek a
versenyszféra egyensilyi helyzetére levezetett (23) alakjat, ldthatd, hogy kor-
rupcié hidnydban és pozitiv dllamaddssdg mellett az addssdg/GDP hinyados
értéke csakis elsdleges koltségvetési tobblet (¢ < 7) mellett maradhat val-
tozatlan.

A (27) mozgasegyenletbél az addssidg/GDP hanyados egyenstlyi értéke is
egyszerlen levezetheto:

. g—T
m+ (1 —7)ugé — (1 — pg)(Om +p) -

A nevezd p névekedésével nd, konstans elsédleges deficit mellett tehdt annal
nagyobb lehet b* értéke, minél erésebb a korrupcio.

A (27) differencidlegyenlet gyakorlatban torténé alkalmaziséat jelentésen
megneheziti, hogy mind az elit haztartasok idépreferencia ratdjat, mind pedig
az egyenletes fogyasztasi palydhoz torténo ragaszkodés erGsségét mér6 6 pa-
ramétereket tartalmazza. Mivel ezek szamszerisitése meglehetGsen prob-
lematikus, célszerii a (23) transzverzalitdsi feltétel alkalmazdsaval az adéssag/
GDP hényados novekedési ratdjanak alsé korlétjit levezetni. Befrva a (23)
egyenlStlenséget a (27) mozgasegyenletbe:

b>g—7+[(1—pg)m— (1 —7)ugd—mlb.

Elvégezve az egyszeriisitéseket a jobb oldalon, és atrendezve:

. -7
b> gT —pglm+6(1 —1)] .
Ezek szerint az addssag/GDP ardny konstans szinten tartdsanak sziikséges
feltétele:
g—T
5 <Hglm+6(1—T)].

Ebbdl a kormanyzati kiadasokra:

IS T bmro(—7)
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Most is lathatd, hogy a korrupcié erdsodése lehetové teszi a korményzati
kiaddsok novelését az adéssdg/GDP ardny konstans szintje mellett, tovabba
1 = 0 esetben egyenlétlenségiink az elsédleges koltségvetési tobbletet eléird
g < 7 alakra egyszeriisodik.

Behelyettesitve a (27) egyenletbe a (25) egyenl6tlenséget, megkapjuk az
addssdg/GDP ardny novekedésének azt a fels6 korlatjat, amely mellett az elit
héaztartasok fogyasztdsa még pozitiv lehet:

b< (1L=7) | (1= )= +ng| +[(1 —uo)(Bm+ p) — (1 = 7)pupd —m]b.

Alkalmazzuk a jobb oldalra a ¢ (i, b) jel6lést az egyszeriibb irdsméd érdekében.
Ezek utén felvethetd a kérdés, hogy miként befolyasolja a korrupcié b felsé
korlatjat a versenyszféra egyensilya mellett. A parcidlis derivalt nem ad
egyértelmi valaszt:

0
3—i=(1—f)g

1—6 —¢€

—L = _bglm4p+(1—1)] .
1-— €9
A (12) egyenlétlenség miatt az elsé tag pozitiv, a méasodik viszont negativ.
Erdekes ugyanakkor, hogy mig az els6 tag nagysaga b-t0l fliggetlen, a maso-
diké azzal egyenesen aranyos. Ez azt jelenti, hogy a versenyszféra egyensiilya

mellett a korrupcié er6sddése az addssiag/GDP hanyados novekedésének felsd
(A-7)(A-&—&)
(1—%2)[2'm+/:-(1637')6

értéket. Amennyiben elmarad attdl, ugy a p névekedésével b felss korlatja
novekszik.

A korrupcié itt bemutatott hatdsa mogott az az elv hizédik meg, hogy a
koltségvetési hianyt megtakaritasokbodl kell finanszirozni. Minél elterjedtebb
a jelenség, annal magasabb az elit haztartasok jovedelme, igy annal tobbet
takaritanak meg. A magas dllamaddssdg ezek szerint a lakossagi jovedelmek
nagyfoku szérodasat teszi sziikségessé modelliinkben, ugyanis ezaltal nének
a megtakaritasok.

korlatjat csokkenti, ha b értéke meghaladja az ] kiiszob-

5 Stabilizacids stratégiak

Az eléz6 szakaszban az egyensilyi helyzetre koncentréltunk. Az ott levezetett
eredmények azonban egyszeriien alkalmazhatok arra az esetre is, amikor a
gazdasagpolitika célja az ad6ssdg/GDP hényados csokkentése a versenyszféra
egyensilya mellett. A tovdbbiakban azt az esetet vessziik szemiigyre, amikor
valamilyen exogén tényez6 a gazdasagot egyensilyi helyzetébdl kitériti. Ez
torténik példaul, amikor a valasztasok kozeledtével a kormanyzat megkisérli
az addssag kinOvését, s ennek érdekében | kozérzetjavitd” intézkedéseket hoz.
Modelliinkben ez mind a g paraméter novelése, mind pedig 7 csckkentése
révén megvalésulhat. A (21) egyenlStlenségek szerint mindkét esetben a
hatékony tékeintenzitds egyensilyi értékének novekedése kovetkezik be. A
(16) egyenlet szerint ekkor az 1j egyenstilyi helyzet kialakuldsdig a redlbér az
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exogén technikai haladds rétajandl gyorsabb iitemben novekszik. A bérbél
és fizetéshdl élok altal érzékelhetd kiillonbség a két intézkedés kozott abban
all, hogy az (1) egyenlet szerint az addkulcs csokkentése azonnal emeli a
fogyasztasukat, mig g novelése esetén a redlbérnovel6 hatas csak késébb, a
hatékony tékeintenzitds névekedésével jelentkezik. A kormanyzat fent emlitett
beavatkozdsdnak mésik kovetkezménye a (19) egyenlet szerint b novekedése,
ami az altaldnos b > 0 esetben az addssdg/GDP hanyados novekedésével is
egylitt jar. A transzverzalitdsi feltétel az egyetlen, 1j egyensilyi helyzetbe
tarté palyagorbére kényszeriti a gazdasigot, az dllamadéssag/GDP hényados
alakuldsdt pedig e novekedési palyan a (19) allapotegyenlet irja le. Ennek az
egyenletnek a jobb oldalan harom tag szerepel. Ezek rendre: az elsddleges
koltségvetési deficit, az allamadodssag kamatterhe és a GDP novekedésének
addssdg/GDP hényadost csokkentd hatdsa.

Tegytik fel, hogy a fent emlitett gazdasagélénkito intézkedések elsodleges
koltségvetési deficitet eredményeznek. Ez a (19) egyenlet szerint énmagaban
b névekedésének irdnydba hat. Az dllamaddssig kamatterhe szintén pozitiv,
de a hatékony tckeintenzitas gazdasagélénkitd intézkedések &ltal kivaltott
novekedése a (13) egyenlet szerint a téke csokkend hatartermelékenysége mi-
att mérsékli a kamatldbat, ami e tag értékét csokkenti. Mésrészt k > 0, ami
az utolsé tag révén az addssdg/GDP hanyados csokkentésének irdnyaban hat.
Ha ez a csokkent$ hatds meghaladja az elsédleges deficit és a mérséklodd ka-
matteher Gsszegét, akkor az emlitett | kozérzetjavitd” intézkedések révén a
gazdasagnak sikertil kinGnie az addssaghdl. Ha nem, akkor az addssagcsok-
kentés masik tutja marad, g csokkentése, illetve T névelése. A sikert azonban e
megszorité intézkedések sem garantdljak. A két restriktiv intézkedés barme-
lyike csokkenti ugyan az elsédleges koltségvetési deficitet, a (21) parciélis
derivéltak szerint azonban a megszorité intézkedések hatasara csokken a
hatékony tékeintenzitds egyensilyi értéke is. Mivel a versenyszféra egyensulyi
helyzete stabil, ez a hatékony tékeintenzitds visszaesését eredményezi, ami
noveli a kamatldbat, és igy az allamaddsség utan fizetendd kamatterhet is. A
hatékony tékeintenzitds csokkenése esetén tovabba k < 0, igy a (19) egyenlet
utolso tagjanak el6jele is bizonytalannd valik. Ez utébbi hatdsokat az elséd-
leges koltségvetési deficit csokkenése nem feltétleniil képes kompenzalni, igy
semmi nem garantalja, hogy sikeriil kifogyni az addssagbhdl. Egészen biztosan
nem sikeriil kifogyni az addssagbol elsddleges koltségvetési deficit mellett, ha
a megszoritasok kovetkeztében a hatékony tékeintenzitas tilsagosan gyorsan
csokken, azaz

(28) 6KI?Z<7’TL(€E+€K) .

Amennyiben a korményzati kiaddsok csokkentésének illetve az addkulcs eme-
lésének azt a mértékét nevezziik sokkterapianak, mely a GDP csokkenését,
azaz a (28) egyenlStlenség teljesiilését eldidézi, akkor azt mondhatjuk, hogy a
sokkterapia eredményességének sziikséges feltétele az elsodleges koltségvetési
tobblet.

Mindezek utan arrdl kell még szdlni, hogy miként érinti a korrupcié az
addssdgkezelés imént vizsgdlt két stratégidjanak eredményességét. A (19)



54 Bessenyei Istvan

mozgasegyenlet jobb oldalan egyetlen olyan kifejezés szerepel, melynek értékét
p nagysaga befolyésolja: az r = f'(k) — & kamatlab.

Minél magasabb a kamatlab, annal kisebb az esélye az addssag kindvését
megkisérls gazdasdgpolitika sikerességének. A (14) reldcid szerint erdsebb
korrupcio esetén a kamatlab alacsonyabb, tehat kénnyebben néheti ki a gaz-
dasag a felhalmozott dllamaddssagot. A nagyobb mértékl korrupcié azonban
az adossagbol kifogyni igyekvo gazdasdgpolitikat is el6segiti, hisz az alacso-
nyabb kamatldb ebben az esetben is kedvez6 a (41) differencidlegyenlet jobb
oldalan allo kifejezés negativitasanak szempontjabdl. E differencidlegyenlet
mindkét oldalat b-vel osztva lathatd, hogy a korrupcié erésédése a kamatlab
mérséklése révén anndl nagyobb mértékben csokkenti az addssidg/GDP ha-
nyados novekedési ratajat, minél alacsonyabb az addkulcs.

6 Kovetkeztetések

Dolgozatunkban a korrupcié allamadoéssagra gyakorolt hatdsat vizsgalva azt
talaltuk, hogy minél elterjedtebb a jelenség, anndl sikeresebben tarthatja
konstans szinten, vagy csékkentheti a korményzat az adéssdg/GDP hdnyados
értékét. Ez a kovetkeztetés a versenyszféra egyensilyaban éppugy érvényes,
mint a fiskalis expanzid, illetve restrikcié altal megvaltoztatott egyensilyi
helyzet felé tarté novekedési palyan. A korrupcié dllamaddssdgot mérséklé
hatését egyértelmiien a (14) egyenlétlenség biztositja, mely szerint erésebb
korrupcié alacsonyabb kamatlabat, s igy az dllamaddssag utan fizetend?d ala-
csonyabb kamatterhet eredményez.

E kulcsszerepet jatszé oOsszefliggéssel szemben folvethetd, hogy azt egy
mindeddig ki nem mondott feltevés mellett kaptuk. Eszerint a hatékony
tokeintenzitas profitmaximumot biztosito értékének meghatirozasa soran a
vallalatok figyelembe veszik, hogy magasabb addk a produktiv kozjavak na-
gyobb mennyiségét eredményezik, s igy a téke hatartermelékenységét novelik.
A (13) egyenlet egyébként a kamatlab Barro (1990) kézjavakat targyal cikké-
ben alkalmazott egyenlettel is ellentétben all. Megmutathatd azonban, hogy a
korrupcié kamatlabat mérséklé hatasa akkor is fennall, ha Barro nyoman fel-
tessziik, hogy a vallalatok nem érzékelik adofizetésiik pozitiv extern hatasat.

Ezek utan {6l kell tenni a kérdést, valéban olyan kedvezé-e a jelenség az
addssagkezelés szempontjabol, mint az a fentiekbol kovetkezik, vagy vannak
a modellnek olyan feltevései, melyek a korrupcié itt levezetett elényos tu-
lajdonsagaihoz vezetnek. Ebbdl a szempontbol két feltevés tiinik kiillonosen
problematikusnak. Az egyik az, hogy a bérbél és fizetésbol é16 haztartasok
nem takaritanak meg, a mésik pedig a termelési fiiggvény (9) egyenletben
adott specifikaciéja. Ennek kévetkezménye ugyanis, hogy az egyensiilyi no-
vekedési rata a korrupciétol fliggetlen nagysagként jelenik meg a modellben.
A kibocsatds novekedési ratdjara levezetett (40) Osszefiiggés a (19) allapot-
egyenlet jobb oldaldnak utolsé tagjaban jelenik meg kerek zaréjelek kozé irva.
Léthatd, hogy ennek magasabb értéke az addssag/GDP ardny csokkenését
eredményezi.



Korrupcio és addssagdinamika 55

A B fiiggelékben egy olyan termelési fiiggvényt vezetiink be a modellbe,
melyre nem érvényes a t6ke csokkend hozadékanak elve. Az ilyen, AK tipusi
termelési fiiggvények esetében a munka hatartermelékenysége zérd. Barro és
Sala-i-Martin (1995) kényve e problémat olymédon oldja meg, hogy munkén
a képzetlen munkat érti. fgy a nyers munkara vonatkozo6 bérrata ugyan nulla,
a képzett munka dijazésa viszont az abban megtestesilé emberi toke alapjan,
a tokejovedelmekre vonatkozo dijazas szerint torténik. E termelési fliggvény
alkalmazdsa tehat lehetetlenné teszi két szektor elhatarolasat a haztartdsok
oldaldan. Modellink terminolégiajaval élve igy azt mondhatjuk, hogy most
valamennyi haztartas az elithez tartozik, tehat mindegyik megtakarit.

A B fiiggelékben levezetett (42) egyenlStlenség szerint a korrupcié erd-
sodése ebben az esetben is mérsékli a kamatlab nagysagat. Ugyanitt azt is
megmutatjuk, hogy a toke alland6é hozadéka mellett a kibocsatas noveke-
dési ratdja nem fliggetlen a korrupcié erdsségétol. Az Osszefiiggés irdnyat
a (44) derivélt elbjele hatdrozza meg, ami a szogletes zardjelben all6 kife-
jezéstol fligg. Ezt atalakitva kapjuk, hogy u > é — ﬁ esetén a korrupcio
visszaszorulasa noveli a kibocsatas novekedési ratajat, forditott relacié esetén
csOkkenti. Figyelembe véve a (19) dllapotegyenletet, a korrupcié hatdsa tehat
kettls: egyrészt a kamatlab mérséklése révén csokkenti az allamaddssdg utan
fizetend6 kamatterhet, masrészt a gazdasig névekedési iitemét is befolyasolja.
Az utébbi hatds irdnya azonban a korrupcidé erésségétol, a téke parcidlis
termelési rugalmassagatdl és a kormanyzati kiaddsok GDP-hez viszonyitott
aranyatol flugg.

Paldam (2002) empirikus kutatdsai soran erés negativ irdnyu Gsszefiiggést
talalt a korrupcié erGssége és az egy fore es6 redl GDP mértéke kozott, igy
valészintsithetd, hogy az imént felsorolt paraméterekre altalaban teljesiil
apu > i — %& relacié. Ennélfogva a korrupcié adossag/GDP aranyra
gyakorolt hatasa nem egyértelmii. Ha viszont u értéke nem éri el a fenti
kiiszobértéket, akkor tovabbra is azt mondhatjuk, hogy az er6sebb korrupcié
egyértelmiien elényGs az allamaddssag kezelése szempontjabol.

A fuggelék

Az elit haztartdsok vagyondnak megvaltozdsa jovedelmiik és fogyasztdasuk
kiillénbségével, azaz megtakaritdsuk nagysdgdval egyenld, tehdt a (2) egyen-
letnek megfelelden:

(29) A=8=(1-1)(rA+Ys) - C,

Figyelembe véve, hogy a (8) és (5) egyenletek szerint Y = 2= [(r + 6) K +
wl], tovabbd a (3) egyenletbdl adédéan K = A — B, az elit hdztartdsok

vagyonanak alakuldsat az aldbbi mozgasegyenlet irja le:

- (1 —7)pg (1—7)ug
300 A= rA+ 0A — ——[(r+6)B—wL]—C;.
(30) l—ug 1 —png 1 —pg . ) :
Kiegyenstlyozott novekedés csakis abban az esetben lehetséges, ha az elit
haztartdsok mindenkori hasznossiga az aldbbi CRRA (Constant Relative
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Risk Aversion) hasznosséagi fiiggvény szerint fiigg foly6 fogyasztasuktol:

Cl@

(31) =u(Cy) = TH :

Mivel az elit haztartasok végtelen idéhorizonton igyekeznek jélétiiket maxi-
malizalni, déntési problémajuk a kovetkezo:

1-0 _
(32) max W = / QA C dt )

figyelembe véve a (30) egyenletet, valamint az dllamaddssig és a vagyon in-
dulé nagysagat. p > 0 az idOpreferencia ratajat jeloli. A problémédhoz az
aldbbi Hamilton-fiiggvény tartozik:

1-6

C
—pt 2
H(Cy,\) = "2 +

1— 1-— 1-—
+A LAY ) L Gl VP S BN
1 —pg Lug 1 —png

A kanonikus egyenletek:
(33) A=ePCy0

: T
34 A=— 4 pgd)A .
(34) l—ug( 1g6)

Mivel a Hamilton-fliggvény A-ban és Ci-ben konkdv, a kanonikus egyen-
letek a lim AA = 0 transzverzalitasi feltétellel egyiitt az elit haztartasok op-

timélis %ogo}?asztési palyajanak nem csak sziikséges, hanem elegend6 feltételeit
is meghatérozzdk. A (33) egyenletbdl kovetkezik, hogy A az elit haztartdsok
fogyasztasbol szarmazé mindenkori hatarhasznanak jelenre diszkontalt érté-
keként értelmezhetd. A (33) egyenletet az idé szerint differencidlva kapjuk,

hogy . . .
A= —e"'Cy % (p+0C2) = —Np + 002) :

Az dtalakités soran a (33) egyenletet alkalmaztuk. Cy = 02 az elit hdztartdsok
fogyasztdsdnak novekedési ratdja. Iménti Gsszefiiggésiink és a (34) egyenlet
felhasznéldsaval

A 1(1—7
G =7 [l_ug(TJrugé)—p] :

Bevezetve a ¢g = % jelolést, amibol Gy = C’g — m, tovabba felhaszndlva a
(13) Osszefiiggést:

(3) =g | 1= (1B - (1= 1)) — | .
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A hatékony tékeintenzitds mozgdsegyenletének levezetéséhez helyettesitsiik
be a (6) egyenletbe a (29) megtakaritdsi fiiggvényt. Kapjuk, hogy K =
(1 —7)(rA+Y3) — Cy — B— 6K, ahol B az sllamadéssag valtozdsa. Ennek
nagysaga megegyezik az elsédleges koltségvetési hiany és az dllamaddssag
utén fizetend6 kamatok Osszegével, tehat:

(36) B=(g-7)Y+({1-7)0rB.
Figyelembe véve a (8) Osszefiiggéseket, a kovetkezdket irhatjuk:

g—
1—

K:(1_T)[TA+ Yl]—CQ— Y, —(1—7)rB - 8K .
g

1 —pg

Alkalmazva a (3) egyenletet, az (1 — 7)rB tag kiesik, és igy:

Y1 —0K —-0C5.

A ¢, véltozéhoz hasonléan bevezetett hatékony tSkeintenzitast definiald

k= % egyenlet mindkét oldalat az id6 szerint derivélva: k = Ke ™ — mk,

amibol:

b= (1= o SO ) ot )i

Felhasznalva a (10) és (13) egyenleteket, k alabbi mozgasegyenletét kapjuk:

s [A-m& (A-7pg—g+7] . ; r
37 k= % + - f(E) = (m+26—6T)k —¢ca .

A limy—, o, AA = 0 transzverzalitasi feltétel azt fejezi ki, hogy az elit haz-
tartasok birtokdban 1év6 befektetések jelenértékének végtelen idéhorizonton
nulldhoz kell tartania. A X véltozd kikiiszobolése érdekében alkalmazzuk
a (34) differencidlegyenlet megolddsa sordn a (33) egyenletet, majd behe-
lyettesitve, a transzverzalitési feltétel az alabbi formaban adddik:

hm A [CQ -0 f T—ng ug ’ U)""Ng&] dv — 0 :

ahol r(v) a kamatldb v id6pontbeli nagysagét jeloli. Figyelembe véve, hogy

L = e™, e valtozéval szorozva és osztva a bal oldalon:

T o , ’
lim é [CQ( )]9 _fo f__ug["(v)-ﬁ-ug&]—mdu —0.

t—oo [,

A fenti formaban felirt transzverzalitési feltétel akkor és csakis akkor teljesiil,
ha fennall az

1—7
[+ pugd] >m
1 —pg

(38)
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egyenl6tlenség.
Az addssidg/GDP hanyados mozgdsegyenleteinek levezetéséhez vegyiik a
b= g egyenlet mindkét oldaldanak id6 szerinti derivaltjat. Ekkor
. B .
b=—=-0Y.
(39) z

Y meghatdrozdsdhoz pedig képezziik a (9) termelési fiiggvény totdlis deri-
valtjat:
dY1 = FidK + F>dL + F3dG ,
ahol F; a fiiggvény i-edik valtozd szerint vett parcialis derivaltja. Mindkét
oldalt dt-vel osztva: )
Vi = K + B L+ 3G .

Figyelembe véve, hogy G; = {fﬁf;‘Yh elvégezve az id6 szerinti derivalast:

G = I—Z%Yl Behelyettesitve iménti egyenletiinkbe, majd atrendezve:

Y1 =F1K+F2z+F3L(1]_MgY1-
g

A kozjavak parcidlis termelési rugalmassiga

Figyelembe véve tovabba, hogy a téke parcidlis termelési rugalmassiga ex =
F1K/Y:, a hatékony munka parcidlis termelési rugalmassiga pedig e; =
F5L/Y1, mindkét oldalt Yi-gyel osztva a kovetkezd egyenlethez jutunk:

371 :CK[A(—FGEE—FGGlf/l.

A (8) Gsszefiiggésbl kovetkezik, hogy Y1 = Y, masrészt feltevésiink sze-
rint L = m. Figyelembe véve tovibbd, hogy a lineris homogenitds miatt
€x + €5 +€g, = 1, a kovetkezot irhatjuk:

YzeKR+eEm+(1—eK—eE)Y.

Mivel K = l?;—l— m, egyenletiinket atrendezve Y koévetkezd novekedési ratajat
kapjuk:

1

(40) V=——
€K +€f

[eKl?; +m(ex + 6E):| .

Behelyettesitve ezt a (39) egyenletbe és figyelembe véve a (36) Osszefiiggést,
b alabbi mozgasegyenlete adddik:

1

(41) i):[g—T]—l—(l—T)Tb—m

[eKl?; +m(ex + 6E):| b.
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B fiiggelék

Tekintstik az Y7 = DK "‘G}_“ termelési fiiggvényt, ahol D technolégiai para-
méter, és ex = a. Mivel m = 0, a modell tobb, eddig kiilonbozének tekintett
valtozéja egybeesik: L = L, k = k = K, tovdbba minden jovedelem t&ke-
jovedelem, melyet most a haztartasok egyetlen szektora sajatit el. L =1
esetén az egységnyi munkéra es6 fogyasztds ¢ = ¢, = Cy. A tovabbiakban az
egyszertbb jeloléseket fogjuk hasznélni, de az eddigi eredményekkel torténo
konnyebb egybevetés érdekében a szabalyozasi vektort a k és ¢ valtozdkra
irjuk fel. Elvégezve az 1.5 pontban bemutatott dtalakitdsokat, a (9) termelési
fliggvény az alabbi formaban irhaté fel:

l—a

v, = A% (919 " K=DK.
1—pg

A D szimbdlumot csupén az egyszer(ibb jel6lés érdekében vezettiik be. Az in-
tenziv termelési fiiggvény: f(k) = DK, ahol D > 0. A kormanyzati kiaddsok
novelése ezittal is élénkiti a gazdasdgot: 22 = —1=9 _D > 0. M4srészt

99 ~ (I-pg)ag
oD (1—g)(1—«

5 = _(l—ﬂg)(l—;t)ab <0, ésr= D — & miatt tovabbra is érvényes, hogy
(42) —<0.

Az A figgelékben kovetett gondolatmenet alapjan a szabélyozasi vektor aldbbi
mozgasegyenletéhez jutunk:

@ -0 2

ahol

D—(1-7)5—p

1-9g 7 1[1-7
0

U= D—2-71)6 és v=~=
1 —pg ( ) 1 —pg

Feltessziik, hogy 11—_;:5]D > (1 —7)6 + p, ekkor v > 0 és ¢ = c(0)e”t. A (43)
rendszer most a kovetkez6 els6rendii differencidlegyenlet formajaban irhaté

fel: k — uk = —c(0)e’t, melyet megoldva:

1
= et (z - / ¢(0)e vt dt> — et — Loy 0yen .

v—Uu

A Z konstans értéke a t = 0 helyettesitéssel hatdrozhaté meg, amibél Z =
k(0) — Z—(_O% Kiegyenstlyozott koltségvetés esetén lim AA = 0 transzverza-

t—oo

litasi feltételbél B, K > 0 miatt Z = 0, és igy k = ¢ kovetkezne. Most
azonban g # 7 kovetkeztében a helyzet valamivel bonyolultabb. Az éltaldnos
0 > 1 esetben feltehetd, hogy v < u, ekkor a tékedllomany névekedési palydjat
két kilonboz6 konstans rata szerint novekvo valtozo 6sszegeként kapjuk. Bar
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e novekedési ratak eltéréek, a korrupcié eréssége a

Bessenyei Istvan

Dl 7 kifejezés révén mind-

1—p

kettot befolyasolja. Ha tehat a jelenség gazdasagi novekedésre gyakorolt
hatasat vizsgaljuk, a kérdés az, hogy miként valtozik e kifejezés értéke u
novekedésével. Elvégezve a parcidlis derivalast,

d D D
44 — = [a +9g—1—puga
(44) dp <l—ug> (1—pg)*(1 - pa
adddik.
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CORRUPTION AND DEBT DYNAMICS

This paper discusses the effect upon debt dynamics of corruption in the framework
of a neoclassical growth model. It is shown that increasing corruption can extend
the limits of the fiscal policy as making the debt-stabilization policy more successful.
Firms and households are divided into two sectors. Instead of using an economic
planner or social welfare function, we assume that the elite households wish to
maximize their welfare on an infinite time horizon.



